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ygual'alangnlo.D M N.y el angulo.K M D;es ygual alangu
lo.BM: D.Luégo el angiilo.BMDies ygual alangulo.N-MD
es.a faber el menor al mayor;quie es impoflible,Luegodefde
el punéto: D.enelcirciil6. A BCino caén mas de dos lineasre
Ctasygualesaambaspartes delamenor. DL Luego fi fueta,
de vhciroulo fetoma vn pit€t0.Y Jo-de mas como en el theo
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io0izp Theorema 81t . Propoficiong. - .
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pun&oalcirculocaerenmas quedoslincas
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EVCLIDFS. 51
> (e toman {us centros Jalinea re€ta que abragalos centros &
1}{'“ eitendida cae enel tocamiento dellos.

* g o milmo fe demueftra de otra manera.

- -
. " 3 " -
i o
.

" flible, y tiré fe

~centro del cir

, /5 Caya éomo.1ZC. y eftiendafe en derecho.C Z I.hafta enlp

¢o. T.y tirenfe.A LA Z.puesporque.A LI Z.fon mayores que
A Z.(porla.zo.deli)yla.AZ.esygualalaZ C.efto esala.Z
T.quitefe lacomun.Z Lluegola.ALquereftaes mayorqla
I T que refta,efto es.I D.mayor'que.l T.lamenor que la ma-
yor quesimpoflible.Semejantemente {fe demoftrara fer im-
poflible aung efte el centro del circulo mayor fuera del circu

lo Pequeﬁ&'
.. Theorema.rr. Propoficion. 12.

{51 dc;_'s-__(:'i_r C'UIIGS.'Entre {1 por de fuera fetoca-
fﬁﬂ;lﬂ]i_ﬂﬁarc&a que abracga {us centros pa-

- flara por el tocamiento.

éaLos dos circulos.A B C.A D E.toquenfe por de fuera enel
Puﬁ&u,ﬁ.y-mme eporla.r.del.3.el centro del circulo.A BC
y {fea.Z.y el del circulo.A D Efea.l.digo quelalinea reta ti-
radadefde.Z.hafta.Lpafla por el tocamiento. A. porque fing
pafle como. K - o

CDT.fiespo

AK.AT.Pues
porque.K.es

culo.AB C.{e
raygual. K'A,
ala. KC.Item
porqueelpun =

&QT escentrodel cireylo.A D E;[cra ygualAT.a.DT y

efta




~Bl.ala.DLLuegomayor es

3 LIBROTERCERODE
y efta domofltrado §.K A.es ygnal ala.KC.luego. K A.vIa AT

fonygualesala.KC.y ala. TD.por lo qual todala.KT.esma

yor que lasdos.K A.A T.y es mengppgr-la.zn.del. 1, 1o quak—=a
es impoflible.Luego lalinea reCa tirada del cétro delvaoal
dlotro pafiapor el puntto. A.del tocamiento. Luego fidos
circulos fe tocaren entre fi por de fuera la linea recta que a-
braca {us centros paflara por el tocamiento. '

| . Theorema.x2. Prnpﬂiicion.lg. -
¢ Vn circulo no tocaaotro circulo en maspa.

&os que vno,aunque le toque porde fuera y

zunque por dentro.
&e Porq fiespoflible toque el circulo.A B C,alcirculo. EB
C D, lo primero por dentro en mas que Vi puncto,quees & |
D.B.y tomefe el centro del tmifmo circulo. ABCD.yfea.l. |
{por la.r.del.3.) y el del circulo . E BZ D.ea. T .luego por |
1a.1r.del mifmo)lalineareCta &7 ¢

tirada defde.Lafta. T.Cac en
ios punttos.B D.como.B1T
D.y porque el puncto.Les c&
erodelcirculo ABCD. por
la.15.definicion del.1,esygual

= p———

Blque, TD,luegomucho ma

yor,BT,queno.T D.Ytem |
porqueel punéto. T.escétro 3
del eircule.EBZ D.es ygual .4 tj

(porla mifma)la.BT.ala, T
D.ywiofe gmuche mayor g
ella,g esimpoflible.Luegova
circulo a otrocirculo ne to-
¢a por dentro en mas que vn uncto.Dieo tibi >
fuera.Porque fies pulfliible,m%ue el circ?llu.afg?{?:le;[f 53; .
A BC D.por defucra en mas punttos g vno,cGuiene a faber: :
' - end
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. > v tirele, A C,por la.1.peticido) Pues porqueen la

i %gr?:i}%i); ambés ciri:ulos.A BC D,A CK,fean tomado

B giégéléﬁ&ﬂsﬁcafmia_cjcae détro de ambos(porla.z.del.3.)la

linea refta que los abraga,y cae dentro del circulo. ABCD

y fuera del circulo. A CK,lo qual esimp ﬂﬂﬂ:le.Luego vil -:if
| enloaotrocirculono letocara pordefuera & mas punctos
4 envno.Y efta demoftrado que ni por dentro.Luego vn circu
| lo notoca a otro circulo en mas punctos que vil0 aunq por
fuera,y aunque por dentro le toque,lo qual conuino demo-

ftrarfe. |
Theorema.13. Propoficion.14.

q Enel circulo ygua]cs lineas reéas, ygua]mé
te difta del centro,y las que ygualmente difta
del centro fonyguales entre f1.

e Seaclcirculo.A B C. y efté enel las lineas reftas,A BCD
. Di g0 qygualméte difta del cétro, Tomele porla.1,dl 3. el cé
tro delcirculo.A BC D.y fea.E.y defde el pucto,E.{obre las
mifmas.A B.CD(por la.r2.del.1.) tiréfe las perpendiculares -
- EZE Ly tirenfe por la.1. peti-
eion,A E.E C . Pyes porq por
- landel.sJalineare@aEZ.¢i.
radapor el cétro corta por el
medio y € angulos re&osvna
lineareCta. AB.no eftédida por
el centro,luego yeual es, A Z,
ala.BZ.Luego, AB.esel do-
blo de.A Z,y por lo mifmo t-
bien.C D.es el doblo dela.CL

y esygual. ABala.CD.luego AZ.esypualala.CLY porges
ygualAE.ala.E C.por fer del centro a la circunferencia , €S

s ygualel quadradp que fe hazedela. EC, 2l quadrado que (e
: hazedela. AR ;Y por la.47.del.1.al quadrado que fe haze de

k. A E.fonygnales los quadrados que fc hazen dela. A Z. y
L : Hz dd

L TR memm— A ——— e — -
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dela.Z E porqne es retto el angulo . Z.y a aquel quefe ha.
zedela.E C. (por la mi(ma) fon yguales los que fe hazende
la,E I. y dela. I C. porque es reto el angulo.l. luego Iﬂsqkﬁa-_
drados que fe hazen dela.A Z.y delaZ E.fonyguales alos El :
fe hacen dela.C L,y dela.l E.delosquales aquel quefe hacede  §
| la.AZ.esygual al que fe hace dela,CLporque esygual.AZ;.
I ala.C Lluego el reftante que {e haze dela.Z E.es ygual alque
refta que fe haze dela.E L(por la.3.comun fentencia ) luego
EZ.esygualala.E Iy enel circulolas lineas retas fe dizeny
gualmente diftar del centro quando las perpediculares tira

das del centro hafta ellas fon yguales(por la definicid. 4.del.

3.)luego.AB.C D.ygualmente ditan del centro. Peropd-

goque.AB.C D.ygualmente diftan del centro,efto es G.EZ,

P {ea ygual ala.E L.Digo ques ygual A B.ala.CD. Porque pue
fias las mifmas cofas demoftraremos dela mifma (uerteque
A B.esel doblo dela mifma.AZ.y la CD.dela.C L Y porques
ygual. A E.ala.C E.por (alir delcentroa lacircunferentia, es |
ygual el quadrado que fe haze dela.A E.al quadrado que fe. |
hace dela.C E. Y aagl quadrado que {e haze dela. A E.fony-
guales los quadrados que fe hazen dela.E Z.y §1a.Z A. (por
la.47.del.1.)y al'que (e haze dela.C E.fon yguales,porla mil
ma,los que {e hacen dela.E Ly dela.l C.Luegolosqu adrados
que fehazendela.EZ.y dela.Z A.{on yguales a aquellosqua
drados que fe hazédela.E Ly dela.IC.Delos quales el quefe
haze dela.E Les ygualal que fe haze dela.EZ.porques ygual
E 7 .ala.E Lluego el que refta que fe haze dela.AZ, porlaz,. ?’
-' . comun {entencia,es ygual a aquel que {e hace dela.C I,Iuegg;'__f
{ff ygual es.A 7.ala.CLy dela.A Z.es duplala.AB.ydela.C Les
i- duplala.C D.Iuegoyguales.A B.ala.C D,porlaé. comunfé
pills: técia, Luego enel circule ygualeslineas rettas ygualmente |
i diftan del centro.Y lasque ygualmente diftan del centro fon |
”_ yguales entre fi.Lo qual fe auia de demofirar. i

elira | meEp Ry
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EVCLIDES 5§
Enel circulo Jamayores el diametro, y de las
~ otras fiempre lamas propinquaal centro , es
b "f’ma}for quc']a mas aparrada.

i S - S

A

- é8Sea el circulo,A B C D.y el diametro fuyo fea.A D. y el cé
tro fea.E.yla mas liegada al diametro.A D.fea.B C,y [a mas
apartadafea.Z I,digoque.A D.es la mayor,y mayor es.BC,
queno.Z L. Tiréfe(por la.12.del.x.)defde el céero.E,fobre las

-dos,B C.Z Llas perpendiculares.ET.E K.y porq lamasllega
daal centroes.B C.ylamasa 3
partada,Z1.Luego porla.4.di ' Fafts
finicion del.3.mayor es.E K,g / A

J

IIJE ,_rq_-'p ORH gaf e (-.pﬂ'r _Iﬁ-_q..di:l. ,
3)lE L;}’g,“_f}'f a-!]a;E:.T.y.‘pgr- '

I ey e o TR
i 3
]

la.ndeltirada. L M . porel :% i :

puncto.L, emangulosre@os "\ = < ' ] N T

comE K.eltiendafe hafta. Ny X7 7 1/ 1Y -

porla.1 peticion,firenfe. EM. " ’:i; { 18
: - ENEZE I.Ypﬂrque.-E T.ee \‘:z ir;

ygualala.EL (y porla.ig.del = | M '

3.) y difinicion, 4.del melmo,es ygual. BC.ala. M Noyten por
quees ygual. A E.ala,E M,y Ja.E D,ala.E N.luego,A D, es'y-
gualala,E M,y ala.EN.Y]a ME,y[aE N.porla,za.del.1.{on
- mayores que-M N.luego. A D, es mayor que.MN .Y porque
: las dos.M E;E N,fon yguales alas dos.Z E.E I(porla.ys.defi
| nicion -d&l.:-.,pur'i_’e__rdéi centro ala circonferencia.Y e angu-

InME N@si:&&yﬂrgi’!: f?l:é'ngulu;Z‘E Liuvegolabafis M N
porlazz.del.resm Ayor quelabafis.Z .Y efta moftrado. M

l rl
% -~ Nyfer ygual,a!aﬁ'c;lchﬁ,ﬁ_c._r:s mayor que,Zl, Luego lamg

¥

The'nrema.lf. - Propoficion.is.

H 3 La
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LIBROTERCERODE
dad delaianietrs

del circulo enagulos reos caefuera delmif

mo circulo:y en eli_lwgaf deen

nearecaylacircanferécia el circulo noca \

Jo es mayor que todo angulo agudo re&ili-

fieo.y menorelquerefta 0o
D}’ el ﬁihmetm.&é |

&g:Seacl c"-irc-ulﬂ.: A B C.fobre e].centm _ .
‘ - onlosreCtosconla. & .

Digo quelaque [e faca defde.A.en angl
B.cae fuera del mifino circilo; Porque fino,
ya dentro como.C A. Yti '
ala.DC.(por la.xs.definicion pfr

del.r)yper ferdel cétroaladr __J: V’ -

iy

cunferédia , tambié feraygual. Y.
el angule. D AC.al angulo. D
CA.Y elangnlo.D AC.es re- g
&o,lucgo.AC D.tabien es re- - A
&o,Luegolos angules.D AC . . \

A CD.{oygualesadosrefbos 1\
i 2 Xk B e FC W~ o . A e 3
Lo qual,porfa:zz.delhesine - INQ- e
poflibie -.__:ngegﬂ_la:facgda del 5 Lasid TTTES0 i
piicto.A.en angulos reftos con.A B.no cae détro del circulor

Tibien delammifina manerad emoftratemos § ni en lamifma

irctferencia: Luego-c acfucra como.A E.Digo qenellugar:
entrelalinea. AE.y

&ta.Porg ﬁes;gg[fible.c_a;,%g:agmﬁ?z_ Ayd ﬂquei’é._(rg orla. 172

qes re&o el,aﬂgrzl@'-_ﬁ}-}! menor grecto el angulo.D.A I

o e

del.1)del punélo. ) fobre la.Z A.la perpendicular.D L.Ypor

por ferdel cétroala circtferencia.L.uego porlasg.deki. ma,. -

yor ¢s.D T.que ;1?,_];)_,%,1:3%1&301' qlamayor,qss impoflible.
- Luegos

Luegomayores.A Dgno. D1 ¥ es venalla.D A.ala. D T |

.

ere’lami fma 11#5? P 3

&
i
|

fi.es pofiible ca- - |
ire fe.D C.Y porque.D A.esygual |

Iﬂ:ﬁiiﬁﬁ? I écia.BC A.nocae otralineare

i
£
.
i
4

|

lo del femicircy |,

i

AT -

Ty
i !

AT e




Wi D 'EVCLIDES. " - gc
nellugar entre Iaﬁlinsa rectay la cjrt;:u'ﬁzr tcta Iﬂﬂf cae
2 linea refta.Bigo tibien g elangulo del {¢micirculo con ~
m'I;d dela linca recta.A B.y dela cirefifercncia.C TA €5 ma
g e ¥ q&mda &ng:u-lﬂ agudo reé€tilmeo Jyiel que're&-a content
%i'z 1;13;:{ circiferencia.C T A.y dela l_i-ne:‘a_{rzéél*a-. AE,es menor
& todoampulo agndo redtilineo; Porg fi hay algun angulo re
alﬁﬁéﬂ‘-mayﬂrfl?ﬁlﬂfﬂ gu}‘u que ‘s contenido E{ela_l c:rcunfere.
cia.C T Ay dela linea recta.B A. peromencr Gelqu ¢ es con
¢enido defa circunferéc1a.C T A.yde la linea re¢ta.AE.caera
énel lugarentrelacircunferécia.CT Ay la lmea;rf:&a.. A E‘ :
linea ré'&a,la'qu'ziham may or elan gu‘lp c:}_ﬂtqmdﬂ de fas ki
neagyeftas que el §es contenido -FIE Ia lm;- a l'cﬁa . B A yla
circunferéciz.C T A. pero'menor gel'quecs contenido de fa
circunferencia.C T A.y delalinea relta.AE.Y no cae. Lue go
por la poflibilidad ya demoftrada,el-an gulo agude conteni.
do delineas reétas,nc es mayor que el angulo cétenido dela
linea refta,B A.y dela ;irtunferéf:ia;CiT A.ni tampoco me -
nor que ekgontenido dela circunferencia.CT A.y dela linea
CBLAE 5" 7 leaay ogend anlises s
N € Corolario. = i» - i
§0caquics manifieltoquélafacada delaex
tremidad del diametrod¢ vn'circuloen 1n ou
los re@os toca af mifmo circulo. Yque lali.
nearedtalolamenteen v puncto {elo toea
avncirculo S48 25 Bt

Liegoe

st ralt e ¥ canPeg senilrare e D
_?ﬂrﬁ-gy,eﬁa demottrad o(periaz;delsSquela que €nague
E{:ﬁ ??c;_s Pygﬁgﬂs, cae,cae dentrp del,L.oqual conuine demo
ALERLLE, ny " ' 3 5]

. =% 'Prhb‘léﬁia*z, =P iy P'I'ﬁp‘i-:lﬁtﬁaﬂ-ll'.‘lj;.-

qDevr}PE&a dadotirarynalines reds que

togue a v dituto" dagg = ors - 10N ‘
: H 4 Sea J
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| LIBRO TERCERO_DE o
| " agsSeael punto dado.A.y el circulo da.(%n lea.BC P-Cﬁmene . !
;. pues defde el piitto dado, A,tirarvina linea re&; i[t{l%tés al /|
| , circulo,B C D, Tomefe por la,1.del,3.el centro €6l QY §
| fea,E.y tirele por la.1.peticio.A D E.y hac:eqiﬂrﬁf;ﬂfﬂ-&_ |

un la diftancia.E A.por la.3; peticion, dffcn a e::%)[ c‘f‘f“l“*\ .

AZ Ly deideel mifmo.D.tirele.D Z.en ﬂg_l}lﬂs wZ ”j;“bfff '

E A.por la.andel,y por la.-l5petici?n.t1reﬂe.E BZ,y. lﬁ.Dl

goque defde el puntto.A.fetiro la hnea.AB.guel‘iﬂC% 3CLS§1;

i lo.B C D.Porque el punto,E,es centro del circuio, ; :a}"
det, A Z Les ygualia,E Ajala,EZyy la ED,ala,EB,porier L
centro ala circunferencia,Lue
golasdos,AE,E B, fon ygua-

les alas dos,EZ,ED,y tiené co

‘mun el angulo,E, luego la ba-

“fis,D Z,por la,4,del,1,es ygu-

‘al ala bafis.A B,y el triangulo

D EZ,al triangulo,EB Aesy

| -gual,y los de mas Agulos a los
i - de mas angulos, Luego ygual
eselangulo,EDZ al angule,
EBA,yesrefto,EDZ,luego - _ el
tambien es re€to,E B A,Y 1a,E B,es defde el centro,y la que |

-en angulos re€tos fe facadela extremidad del diametrodd

cireulo,toca al mifmo circulo por el corolario dela,is, dely |

) Juego.A B,toca al circulo,B C D,luego del punéto dado, 4, |

wis  fetirolalinea,A B tocando al cirento dado,D B C. Lo qual

__ | . conuino hazerfe, h

ik Theorema.16. Propoficion. 18. T
11— ¢ Sialgunalinca re&arocare al circuloy del-
il de el centro al tocamiéro fe tirare alglalined

i reta,latiradafera perpédic ularala gtoca.

il gAlcirculo.A B C.toquelealgunalinea reéta.D E.enel put

ai . .£&o0.C.y tomefe por la.r.del.3.cl cétro del circulo.AB C.yfe2
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zy :I:ir:ufar. fobrela.D E . Porque fino,tirelepor 12.52.8!

rpé
;rgzefn defde.Z.fobre . DE.Ia
‘“perpendicular ZL.Puesporque -
7 ‘elangulo.ZIC.esrecto,lucgo el
* -dgulo.CZ.esagudo.Luecgoma .
o yor es el angulo.Z1C.q el.angu-
3 ‘10.Z C Lydebajo de mayorangu
;! lo(por la.ig.dela.) (e eftiéde ma
_yorlado,luegomayor es..Z C.q |
g no.ZlyesyguallaZC.ala.CB
por ferdelcétro ala circunfere
cia,luego mayores.Z B.que.Z1.
Ia menor ¢la mayor,gesimpo-
flible.Luego.ZLno es perpendicular fobre. DE. Luegofi al-
| guna linea re@atocare al circulo,y 1o g mas fe figue.Lo qual
E conuino demoftrarfe. |

L]

7

L4

,E
[
:
|
[

% Theoremasy.. . Propoficion.ig.
[ € Sialgunalineare@atocareal circulo, y def
f de cltocamiento fe e facare algunalineare -
Gacnangulos re@os,enla que es facada efta
raclcentro del circulo, '

2¥ Al cirenlo.A B C.toquelevna
linearecta.D E.enel pun&to . C.

y defde.C.porla.ar.del.s. Tire fe
€ A.enangulos retos,Di goque
enlamifma.C A.efta el centrofl
areulo,Pord fino, fi es poffible
cfte en.Z.y porla.r, peticiontire

5 fe.C Z.Pues porqlalinea. DE,
- tocaal circulo.A BC. y defie ¢]

~gentroaltocamiento fe tiro.Z C D




LIBRO TERCERO DE i
r; fuego por la.18.es perpendicular ala DE.y esreftoel angy
. o8 Gy el angulo. A C E.cs reéto.Lucgo el angulo. Z GE.

Ii ¢s ygual alanguloc. A C E.el menor al mayor,gque €s impofiieg,
'i!’ " ble.Luego.Z.no es centro del circulo.A B C.T_arni:‘amn deme
I ftraremos de la mifma maneragnien otrapartefueradela '\
AC.Luego fialguna linea redta tocare alcirculo,y defde e
Il ¢ocamicto fe facare vna lineareftaen angnlos reétos fobre

i la que toca,en la quefe (aca eftara el centrodel circulo. Lo

i qual conuino demoftrar fe. |

i Theorema.13. Propoficion.2o

€Encl circulo,el angulo fobre el cérro , es do

| blado al de fobre la circunferécia,quan dolos:

! angulos tuuicren ygual circunferencia. |

1 | saSeaelcirculo, A B C.y {obre {u centro efte ¢l angulo. BE
g C.pero fobrela circunferencia el angulo.B AC,y tenga por
Y yna mifma bafis ala circunferenca.BC. Digo qu'e el angulo
i B E C.es doblado al angulo.B A-C.Porque tirada.A E. Pgr :
il la.z.peticicn)eftiendafeattaenZ, = ... b
i Pues porque es ygual ala.EB.por i
i fer delcentroala circunferencia,

il es ygual elangulo.E A B. alangu-

il 10.EB A.Luego los angulos.C AB

- £ B A.fonel doblo del ango . ED

i  brorag.delr. 3y esygual el
I angule.BEZ.(por la.32.delr.)ya
il los angulos.E2 AB.E BA.Luegoel
i angulo.BE Z.esel doblo de.EAB

i y porla mifma manera tambien el 541
i | angulo.Z E C.es el doblo del angulo.E A C.por la mifma.La
egotodo.B E C.es ¢l doblo detodo-B A C.Yten pongafe 62
tro angulo.B D C.y cirefe {por la.r.peticion. D E.yeitienda

o ' fe por la.a.peticion-afta en.l. Demo ftraremos tambierx dedas
o} mifina
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- EVCLIDES. . 5 8.
laagnio, - , ngulo . C
r o a manery.aue clangilod E Coes doblado al ang
ﬁ?}gmgij:;a‘%é; el que debaxo de.l EB.es ¢l doblodel an-
'E.E:;E -E)-E.Lu-e;@;ﬂ- el querefta.BE C.esel doblode. B D C.
5 uégm-eﬁ{ circulo el angulo fobre el céntro es doblado al de

» - - . » ' - ‘u -
- fobre la circunferencia, quando los angulos tyuieren ygual

circunferencia.Lo qual conuino demoftrarfe.

Theorema.r9, - Propoficion, z1.

qEﬂ el circulo,los angules q eftan en vn mif-
moiegmento,{on yguales entre f1.

" évEitenenelfegmento.B A ED.del circulo.A BCD. los an

ulos B A D.BED.digoguelos ansulos. BAD.BE D. (on-
g 3 . 4 wd 1 4 o ’
entee fiyguales. Tomete por la -
qdel3 el centrodel gronlo. A L -
BCDiy(ea.Z.y tirenfepor la.i.. . -,
peticton. BZ,Z ) .y porgne el ./ |
a;zgg’li:s;B_,Z_:Q;si}a:i_bb%ﬁ:fl gens ]
tro,y elangulo.B-A D. fobrela. |
circunfereneia,y tiené por bafis, |
la milma circunferencia, BC ).
Luego elangulo,RBZD | por I
precedente, esdoblado al anoy |
10.B A D.Yporeftoelanculo. BZD . !
- o BE};',D $ clangulo.BZ D . estambich doblado

engnio.b &i).nego ygualesel anonlo.B A D. al angulo
B E D( porlacomun fentéciaque dive T oo o -

.\ Foridcomun fentécia que dize,Las cofas que devna
mﬂ.fﬂ-la lon'mitad entre fi fon yguales,Lir-ezo enel circulo los

no 374 Fa 7 o

argulosque “ﬁﬂf}-?__ﬂ ynmimo legmézo fon yguales entre fi..
Lo qualfccanmnn‘demhi’c’r-arfe. T '

-

. L Thfﬂrt'm&m | Pfﬁén‘ﬁéinn.zz_.
% R a?gglos_ﬁpputfﬁos‘d los quadrilateros
f__'lﬁifti:iﬁn-li;:s--c:[rculos,-{.on yguales adosteGos

O A | | Sea.
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| 28,Sea el circulo.A BC D.y efte enel el quadrilatero. ABCD
Digo que los angulos oppueftos fon yguah:s adosreétos. Ti
ren {e(por la.1.peticion)A C.B D.Puesporg(por la,32.&0l1}
| : los tres angulos de todo triangulo fonygualesa dosreftosy” |
' - luego del eriangulo.AB C.los tres ' O
i angulosC AB.ABC.BC A,fony | - D
i - - -guales ados reftos,y el angulo.C. /1N
| A B.es ygual al angulo.BD C.por
- lazrdel.3.por eftar eiil mifmo feg
mento.B A D C.Y el angulo.ACB
(por la mifma) alangulo. AD B,
por eftar en vo mifmo fegmento,
ADCB.luegotodo. ADC.es y-
gualalosdos.B AC.ACB.Ponga
{e por comun el angulo.A B C.luego los angulos. A BC,BA
C.B C A-fonyguales alosangulos,ABC.A D C.y los angu -
los.AB C.B A C.A CB.fonyguales a dos retos,luegolos an
eulos.A B C.A D C.fon yguales a dos re€tos.Dela mifma da
erte fe demoftrara que tambien fon yguales ados reftos.B
A D.D CB.Luego los angulos oppueftos de los quadrilate -
ros que eftd en los circulos fon yguales a dos rectos.Lo qual -
conuenia demoftrarfe, ' g

~ Theorema.2r. = Propoficion.z3.

qSobrevna mifma linea reéta dada, no fe da
ra hazia vnas mifmas partes,dos fegmétos de-
Ei AT s . -' . ; : _ S
. rculos fcmma_ntcs ydefiguales.
&9 Pﬂ_'rqt_ic fi es poflible,haganfe fobre vna mifma lineare-
&a.A B.dos {egmentosdecirculos femejantes y defiguales .
ACBEB. A D B. ha_m?. vnas mi{fmas’partes , y tire fe. ACD. |
( por la primera peticion) y def] pues tiren fe.CB. DB.
- Pues por que ¢l fegmento.A CB.es femejanteal fegmentd
A ' A DB,

"1




_ © TEVCLIDES £,
A]jB.;} fon femejantes f¢ egﬂmm}i:ns decirculos los que recibé
yguales a,ngulﬂs,pﬂr la definicio. '

10.del.3,luegoelangulo.AC Bjes = . '
voualalangulo.A:D B. elexteri-  / >
‘oralintertor.Lo gual,porla. 156+ / _ |
del.r.esimpolsible. Luego fobre /
vna mifmalinearectadadano fe & 57
daran hazia vnas m_iﬁngs partes dos {fegmétos de circulosfe
mejantes y deﬁguales.Lﬂ qual conyino demoftrarfe.

Theorema.zz, =~ Propoficion.z4.

€Los [egmentos femejantes de circulos,pre -
ftos {obre youales lineas reGas fon yguales
entre {1. T sl Tl .

¢® Pongi fe fobre las lineas re&tas yguales.A B.C D. los fe-
mentos de circulos.A E'B.CZ D,{femejantes. Digo quel feg-
mento.A EB:esygnalal fegmen- .~ '
to.CZ D.porquefobre puefto el . |,
{fegmento.AEB.alfegmento.EZ =/
D.y puefto el punto.A.fobre elpg /-
to.D.ylalinearefta.AB. quadra s [ -
dofobrelalineareéta.DC.tambi .

en el punto, B. quadrara fobre el
puntto.C.PorqueesygualLAB, 2
1a,C D,y quadridola linea re@a

1] -

AB,{obrelalineare&a,C D, qua 4 ) -

~ dratambien elfegmento,AE B R — 4

~ aliegmento.CZ D.Porquefila lines recta,A B, quadra fo- g
_l?-re lalineareéla,C D,pErﬂ-;l';fegi:riél_1m_,A EB.no quadrafo i
breel fﬂngI}tﬂ}Q Z D,fino que difiere,como,C 1 D,Y vn cir IeF

«  ¢culoaotro cl_rcuiﬂ,por Ia:,zf_‘:},,d el,3,n0le corta en mas qdos i
. puntos,y el circulo,CID,corta a] circulo,CZD,en mas que ' 3;:]

- £ndos punttos que es en,C.L,D, lo qual por la mifma es im- i
e - polli- g
Sk s

2 i

"

e

bl

& . ']L‘Hi
: b
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LIBRO TERCERO DE |
poflible,Luegono quadrando la linea recta.A B. {obre lali.
nea re@a.C D.tampoco guadrara el fegmento.AEB . {obre
el fegmento.CZ D;luego quadray es leygu al.Luegolosfep. |
mentos {emejantes de circulos,pueftos fobre yguales lineas - |
reétas,fon yguales entre fi.Lo qualfe hauia de demoftrar.

- Problema.s. Prepoficion.2s. b
¢Dado vn fegmento de circulo: deferibir el
circulo cuyo fegmento es.  k

2a.Sea el fegmento del circulo dado.A BC. conuiene deferi ’
bir el circulo del quales{egméto.A B C,Cortefe(por la.10, |
del.i)la. A C.por medio enel punéto.D.y defde. D .faquefe |
(por la.11.)del mifmo)la. B D.en angulos reétos {obre A C,y

tirefe.A B(por Ia.1.peticion).Cd i :

parade pues el angulo.A B D.co
el sgulo.B A D.oes mayor que el
j | o ygual,o menor.Sealo primero
| mayor,y por la.23.del mifmo,ha
gafefobrelalineareéta.AB,yé
el puncto,A.elangnlo.BAE.y-
gualal angule.A B D. y porla.z.
peticion,eftiendafe.BD.afta en.E
y tire fe( por la.1. peticion) E C.
Puesporque elangulo. ABE. es
ygual alangule. B A E<luego ¢s A
ygual,(por la.6.del.1.)la linea re-
¢ta.EB.ala, AE,y porqueesy -
- gualAD.ala,DC, ycomunla.D
E.lnegolasdos.A D.DE, {Gygua
lesalasdos.CD.DE.lavnaalao
tra,y elangulo,AD E,por la.g.pe
ticion, esygualalangulo. CDE.
porges recto cadavno. Luego la
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bafis.A E,porJa.4.dél.i,es ygual ala bafis. CF. y efta demo-
frrado quela AE esyguala la.BE,luego [a.B E,esygual ala
C E,lﬁegﬂ.-las tres. A E;E B,E C,fon yguales entre i , Luega
defcripto vn circulo fobre elrpun&_ﬂ;.ﬁ.iegu nelelpacio.A E,
o el,E Byo el efpacio.E Cf__pﬂ'i*.la. 3.peticid, pafiara porlosde .r
mas punétos y quedara def erito.Luego dado vinfegméto de |

circulo delcribiofe el circulo. ¥ cofa ciara esque el fegmento | .i

A B C.esmenor que medio cﬁrtulﬂjpﬂrque el centro. E, cae |
fuera del. Tambien de la mifnia manera demoftraremos que
aunque elangulo,A B D,{eayeual al angulo.B A D.Porgue
fiendo ygual. A D,a cada vna defas dos.BD.DE, lnego {as
tres,DA;DB,DCfon yguales entre fi,y fera centro el mif - |
mo,D.del ¢irculo cumplida. ¥ eambien. A BC .feramedio cir :
culo.Péro fi el angulo,A B Difuere menor que el anganlo.BA ;
D,haremosporla, 23, delprimero fobre Ia linsa refta. A B. ’%
enel puncto, A,vn anguloygual al angulo,A B D,dentro del -"1
|

i ey — — —
iy |'|-E e s = =
= e N

fegmento.A B C.yel centro delcirculo caera fobre la,DB.y
{era el fegméro,AB C.mayor que medio circulo,Dado pues
va legmento fe deflcribe el circulo cuyd es fegmento,lo qual
¢onuino hazerfe.

% b Hm;emg,z;j . Propoficion.26

§Losangulos yguales enyguales circulos ef-

tan {obre yguales circunferencias, aora eften
{obre los centros o {obre [as cire unferencias,

é® Sean yguales los
circulos. ABC.DEZ
y enellosfean ygua.
les los angulos dobre [
loscentros. BICE T
o Z,y fobre laseircun .
| &Fencigs,BA C.EDZ 4
Digo quela circunfe.

7
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rencia.B K C.esygualala circunferencia.X L Z . Tift fepor
-1a. ijeticic}n.B C.EZ,yporque los circulos , ABC yREZ,
fon yguales,tambien lo feranlas lineas que falen delos cen-
tros(por la. 1.definicid del.3)Luego las dos,BiL,IC.{onygua |
Jesalasdos, ET.TZ.Yel angulo.L.esygual alangulo. T.Lu |

egoporla.g;,del.i;labafis. BC. es ygualalabafis;E Z.Y por L
‘que elangulo.A.es ygualal angulo,D, lnego elfegmento.B
~AC.porla.z4.del,3.)es femejante al fegmento,E DZ.y ef- ;
‘tan en yguales lineas rectas,B GE Z,y los fegmentosieme- |
jantes de circulos que eftan fobre yguales lineas rectas ( por l
“1a mifma.24)fonyguales entre fi.Luego elfeginento, B-AC |
- es ygual alfegméto, EDZyy todo elcirculo.A BCes ygual |
-atodo el circulo,D E Z,Luegola circunferencia,B K C, que
_reftaes ygual(porla.3.comun {entencia)ala circunferencia |
ELZ.querefta.Luego éyguales circulos,yguales angnlosef |
-¢3 en yguales circunferencias,aora eften {obrelos cétros,ao |

ra fobre las circunferencias.Lo qual connino demoftrarfe, ' |

i« Theorema.24. .. ;- ‘Propoficion 2 !

¢En youales circulos losiangulos que efta fo- |
bre yguale.s circunferencias {bnygual_bs_ entre |
i:aora eften hechos fobre los centros,aorafo
bre las circunferencias.

' 2o Enloscirculos y-
gualef;:AEC.QEZ.fn s
brelas circunferécias./
yguales; B C.EZ.efte|

- fobre los centros los

| angnlos . B1 CE'T Z.

s y{obrelas circunferé

| " ciaseften losangulos - -




- ..~ EVCLIDES, . ' Gt
B A C.E D Z.digo que clangulo.B IC.es ygualaianguio.E T
7z 4 el anguIU.B AC.es ygual alaguloE D Z.Puesﬁhel angu'o
BlGes ygualal angulo.E T Z. claro es que tambien el angu
1o.B A C.es ygual alangulo.E D Z.por la. 20.del.3.Pero fine
el vno dellosferamayor.Sea mmayorelangulo.BIC.y porla
#_’&é},t},hgak_fmbae la linea refta,BLy enlpttto.l.elangulo
B IK.ygualal angulo.E T Z.y los angulos yguales eftan {o-
breyguales circunferencias (porla.26.del.3.)quando fueren
enlos centros,luego ygunal es la circunferencia.B K.a la circi
ferencia.E Z.y 1a.E Z.es'ygual ala.B C.luego la,B K. es t3bié
ygual ala,B C.la menor ala mayor ques impoflible.Luego el
angulo.B IC:no es defigual al angulo,E T Z.{era pues ygual
Y el angulo.A. esla mitad deel'angulo.B 1 C.(porla.zo.del.3
y por lami{ma)el angulo.D.es mitad del angulo.E T Z. lue-
goygualesel angulo.A.al angule.D.Luego en circulosygua
les,los angulos que eftan fobre yguales circunferencias {on
yguales entre fiaora eften hechos {obre los.centros aora fo-
brelas circunferencias,lo qual conuino demoftrafe.

Theorema,2y. ~_Propoficion.z8.
‘@Enlos circulosyguales,laslineas rectasygua

les cortan yguales circunferencias;mayoraja
mayor,y menor alamenor. .- '
gSeanlos circulos |
ygualess ABC.DE
Z.y enellos efté las
lineas re@as ygua-
-.les.BC.EZ._que cor
ten las circunferen
. ciasmayores,BAC
EDZ.ylasmeno-
ves, BKC,ETZ."-
Digo queélacircun
ferencia.B A C'ma _ : %
s JOGESY gualalacircunferencia,EDZ mayor.Pero la circii-

I rencia
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ferfeia BE C.nenor es yﬂ'u al'alacirciiferécia. B thmf:fmr.
Porla.r.del;. tomen fe'los centros detos circulos y fean.] l;,
y tireafe.lB. TCLELZY porque los circulos fon ygiiales,
fon tabieit yguales las lineas que [afeit dedos' centros (por Pa
1.defintcro-del3 Sliego las dos.B LIC. {ori ysuales alas’ dos
£ E.LZ. y labafis.B C(por la fup oficton)es yguala la bafis’,
EZ. Luegn el angulo.B1C.es ygual al angulo.E EZ.porla.8, r
del.rYlosangnlos yguales Een ctllmyguales{pﬂr la.26.d13% |
eitanfobre yguales circiferencias,quando fueren hechosfo
brelos centros. Luego la cireunferencia.B K Cies ygual ala
circunferencia.E T 2.Y estodoel circulo. ABC:ygual a toda
el circnlo. ETPZ; Luegofacircunferencia. B A C.quereftafe.
raygualzla circunferencia,E D Z.qrefta(por la.3.comiifen
tencia.)Luego‘en los mre.ulﬂs yguales,laslineas’ rettasygua
les cortarryguales ci¥cuhferencias,mayor a’la’ may(\r, y m&
nor ala menor. Lo gqual cm}mna demoftrarfer

: Thieorema.26, - Propeficionizg =+ "= .7

{ Enlos circulos ygualcs dcbaxor de’ }fc*tral
_c1rcufcrf:cms {ceftiéden ygualcs Im:cas re&as

?OSHH yguales os Elrcufﬂs ABCD EZ. §-€n eﬂﬁstﬂﬁ’le fe
las yguales mrcunfcrcnﬂasgﬂ ICETZ Tlrenﬁ: Ia;s hnea,s m;
€tas.BCEZDt  « S un -

20 que es5 yguak
jg.a h?ieareégfﬂc
_alalmeareéta E-
Z Tamenie(p ShE
la.r.del.33loscé- § P
trosdelos ctrcu- ;
tos,yflean, K,L.-
Tiren{e.KB. E C.
ELEZ.Y pﬂrq..
Ia circunferencia

..'B 1C.es 1’51131 a la,E'I' Z.es ygua[ el anguIG.B K C aI ang;if%

-
ol o
| -
=5

g
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{.L Z.por 1a.z7.propoficion del.3.)y porg los circylos ACB
DEZion }?gii*ﬁl'ekJ'f eran tambien yguales las que {alé delos
,;fégrgg_@ﬁr‘f ja.i. definicion del milmo)Luego lasdos.BK.KC,
fon yguales alasdos.LE.LZ.y. coniprehenden angulos, y -
guales,luego a bafis. BC(porla-4.del. 1.) es vgual ala bafis
E Z.Luego enlos circulos yguales debaxo de ygu a.-les':"cii'cq:“;
ferencias {e eftienden yguales lineas rectas, lo quaiconuine
demoftrarfer . =t GBT R olrivinla 12!
~ . Problemaz  £9'o Pedpoficidnigo. 2or i

€Diui dirpormedio vna ciic tinferecia dada.
gScala circunferencia dada.AD B.cbuiene aora dinidir por
megio la nulma circunferencia, AD B .Tir'efe.'A.BJyP orla.io
del.1.)dividafe por medio en elpunéto,C.y defde.C. (porla
1ndel.s,)faquefe.C D.ehangulos rectos fobre lalinea re@a
A Biytirele, AD.BIYporque supnialnu®eilos: - 0., o
1a.AC.esygualala,CB.y ca-- 7 77
munla. €D Luegolasdos;AC -/ /4
- €D.fonygunalesalasdos;BG: /= £
CD.yelangulo:ACDiportas -4/ .. °
- petici6,es ygual al angulo. BC 24—

=
B = il

porque cadav11odellﬂsfesre&crLuegﬂla baﬁsAD(P a}ria
4.del.rjesygnalalabafis D B.Y y8ualeslineas re€tas corti
yguales circunferencias,mayorala mayor,y menor ‘alame
not(porla,28.dei.3.)y cadavnadelas ci rcunferencias. A-D,
DBE’S meneor qmedio circulo.Luega. 13 Circunferencia. A D.
esygualala circunfereicia. D B.lusgo laereynferécia dada
¢lta diyidida por medio. Lo qualconuinohazer fe. . -
Theﬁrema Z7 "Pmpaﬁciﬁn_.grx:.'-? gos
GEnclcirculo,c] angulo que efta enel medio
- circuloes recto, yel que cftaenel fegmento
ma . = P "-r. & : -’_,. "'-I L ; . L .
~AIPh smenor qrecto,y el geal menor feg
R R S ITREL N ERNE meRtg
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il ‘mento,es mayor que refto.Y de mas deftoel
Al angulo del mayor {egmento esmayor quere.
L &o:y el angulo del menor fegmeto es menor |
(il querecto. g el
{jil : saSeaelcirculo.ABCD,y {u > !b
(Kl - diametro fea.BC.y el cétrofea |
I E.ytome {e enel medio circalo x
il vn piacto comoquieray fea.D. LS

y tirenife.B A.LAC.AD,D C.Dr - B |
80 que elangulo.BAC.éen el 1)
il meédio circulo es recto.Y el'an- i

sulo encl fegmento.A BC.ma.
yor que medio circulo,que es
ABC.es menor queretto.Pero 3 | _
el angulo en.A D C.{egmeto mmenor que medio circulo;ques |
AD C.es mayor que recto. Tirele.A E.yeftiendafe.B A.afta
#n.Z.yporque.BEesyguala la.E-A.porfer del cétroaitala
Circunferencia es ygual el angulo.E A B.Por la,g.del.r.al an-
pulo.EB A . Ytém porque €s yenalla.AE.ala.EC. esygu al |
por la mifma)el angulo.C A E-al angulo,A CE, Luegotodo |
elangulo.B AC.esygualalosdos angulos.AB C.ACB.Yel |
angulo.Z A C.fuera del triangulo .ABC.esygual alosdos
angulos.AB C.A CB(por la.;2.dela.)Luego el angnlo.BAC
es ygualalangulo.Z AC,Lucgo cadawno dellos es reto. L
ego eil medio circulo.B A C.El angnlo.B AC.esretto.Y por
quelosdosangulos.ABC.B A C.del triangulo. ABC.porla
1. del.1.) fon menoresique dosrectos.Y el anguloB AC.es |
refto,lnego elangulo.A B C.esmenor que refto,y eftaenel
fegmento.A B C.mayor que media circulo.Yporgueel qua |
. drilatero.A BC D.efta enel circulo,y los angules opu eftos |
delos quadrilateros que eftd enlos circulos(poria.zz.del.3)
_fonyguales ados re€tos . Luego los angulos. ABC.LDA
{por lamifima)fon ygualesa dos restos, y elangulo. ABC® |
i -
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-es menor quereéto,luego el angulo.ADC. que reftaesma
yorfque recto,y efta enel fegmento menor que mediocircu-
lo.Digo pucs.tambien quel angulo del fegmento mayer ¢Q-
prehendido dela circunferencia. A BC.ydela linea rea. AC
- esmayorquereéto.Pero el angulo del menor fegmento ¢
prehendido dela circunferencia.A DC.y dela lineareéta.A
C.esmenor querefto.Yefta manifiefto.Porque el angulocd
- prehédidodelaslineas reétas. BA.A C.esretto:luego el angu
Fn_tﬂmprehendida dela circunferécia.A B C,ydelalineare
&a.A C.es mayor que reéto,porque eltodo es mayor ciucfu
parte (por la.9.comun fentencia) Ytenporque el angulo ¢ca
prehendido delas lineas re€tas.A C.A Z.esre€to:luego elan
gulo comiprehendido delalinea re€ta.C A.y dela cireunferé
cia.A D C.es menor que re€to.Luego en el circulo el angule
que eftaen el medio circulo es reélo, y el que eftaen el feg-
mento mayor és menor que re€to,y el que efil menor es ma
yor que reCto,y demas defto elangulo del mayor {egmento
€s mayorquerecto,y el del menor fegmento menor quere
€to.Lo gual conuino demoftrarfe. _
#% Otra demoftracion gue el angulo.BA C.esreflo. Porg
 elangulo.AE C.esdoblado a] angulo.B A E.(por la.32. del.
Lporgsygnal alosdosinteriores y oppueftos,y losiaterio
res(porla.s.fon yguales:y el sgulo. AEB.es doblado al an
gulo.E A C.luegoles angulos. A E B.AE C.fonel doble dela
gulo.B AC.y los angulos.A EB.A E C.fon yguales adosre

Ctos,luego ¢l agulo.BAC es reéto,lo gl fe ania de demoftray
e Corolario.
9Dcaqui esmanifiefto que fi el v angulo
de vntriangulo fuere ygual a los dos que re-
- :&an,que fera recto.Porqueel que Ie efta pe-
-+ gado,conuienc a faber ¢l que es hecho eften
- didoellado fucra deltriangulo, es ygual alos
| mif-
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n'li['mos::y:quando de vnayotraparte fueren

yguales [onredos. IR

. Theorema.28. = Propoficid. 32.
€Sialgialincaredatocareal circulo,ydefde -
el tocamiéeo fuere tiradavnalineareCta geor
te al circulo,losangulos g hace conla q toca
fon yguales aaquellos angulos queclta enlos
fegmentos alternos delcirculo.’ | |

| Gjﬂl:l circulo.ABC. toglelalinea re&ta.E Z. efil pacto B.Ydel
¢ de el pitto.B.fagle vna linearelta détrodlcircuio ABCD, |
| gle corte ylea.B D.digo qlos dgulos qla.B D.haze piitaméte
¢5 1a.E Z.q toca,fonyguales alos angulos § elta €los (egmé |
tos aleernos del circulo,efto es,g el 4gulo.ZB D.esygunal al
angulo §eftaefil fegméto.B AD.y elangulo.EB D.es ygual |
al angulo q efta enel fegméto. B
BCD,Sajte (porla.in.del.1,)
defde el padte.B.laBA.eagu
fosre&os fobre. EZ. Ytome
fe comoquieravn pactoenla
circiferencia.B D.y fea.C.yt1
reie AD.DC.CB.Y porgal
circulo. ABCD. letocavna
linearefta EZ.EB.y deldeel - 3
tocamiéto.B. e {aco 1a.B A.& angulos rectos c6 la g toca.Lu
ego ¢ lamilma.B A.eftael cétrodelcirculo.A BCD,por la.ig
del.s.y el dgulo. A D B.G efta enl medio circulo es recto(por
la.31.del.3.)luego los agulos Ei-reff{i.B AD.A BD.fonyguales |
avnreto,yel angulo.A B Z.es refto.Luego el angnlo. ABZ.
es yegual alosangulos.B A D.A B D.quitele el angulo comi.
A BD.luego elangulo.DB Z.Gq reftaes ygual al angulo.BAD ,!
q efta enel fegméro alterno del circulo. Yporgeil cireulo efta !
) el quadrilatero.A B C D.los angulos oppu eftos fonyguales |
fi a dos reGtos(por la.za.del.3)luego los angulos.DBZ.DBE -

fon ygua

!
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{6 ygualesa los angulos.BAD.BCD,de los quales el angulo.
B A D.cfta demoftrado qes ygual al angnlo.D B Z Luego ]
Fg1fio.D B.E.qreftaes ygualal avgule.DCB. g efta enl egmeé
toalterno.Luegofial circulole tocare alguna linea re@a, y
defde el tocamiéto fuere tirada alguna linea reéta qcorteal
eirculoylos angulos g hace conlagtoca fon yguales a aglios
augulos §eftan enlos fegmétos alternos delcirculo, que fe
auia de demoftrar. S bt i o )
Problema.s. i Propoficion. 33 S T
§Sobre vnalinea reGa dadadelcribir vnfeg
méro de circulo que recibavn angulo ygual
avnangulo dado recilineo. .

B

‘gSealalineareftadada,AB.y elangulo re@ilineo dado fea
: C.CEHUI;&‘HE:{E‘EI_;E I'{IIHEH re¢ta dada. A-B.defcribir vn fegmé
to de c¢irculo que recibavnanguloygual al mifine an gulo.C
‘Es pues el angulo.C.o agudo,o reto,o obtifo.S ealo prime
10 agudo,como enlaprimeri- 7 =
gura,Y porla.z3.del.i.hagafefo -
~ brelalineareéta. AB.yfobre el
- pttto fuyo.A.elarigulo.DAB
ygual alangulo.C. es pués elan -
gulo-D A B.agudo.Saquefepor”
la.indel mifmo)la. AE.enangu” " "B N \NA

los rectosfobire. A D.y cortefe la. A B.por medio en celptillto
Z.Bﬂr la.ro.del.1.)y defde el pucto.Z.faquele.Z Len angulos
re€tosfobre.A B.porla.arndel mifmo y tirefe la.1B.Yporg es
ygualla.A Z.ala.Z B.y com( laZ1.Luegolasdos. AZ.Z 1.
foygualesalas dos.Z B.Z Ly el agulo.A Z Lporla.4.peticig
esygualaligulo.l ZB,Luegola bafis. A Lporla.q.deli.esy

gual ala bafis.I B.Luego {obre ¢l ceétro.ly el efpacio.l A(por
Ja.3.petidefcrito va circulo pallara t:’ibiép.nr. B. Defcriba fe
v lea. AB E.y tireie.E B.Pues porqdlaextremidad §l diame

tro.A Edfdﬁ el pﬁ&g.ﬂ.fale.ﬁ DE ﬁgulns_ re&ﬂg {_{)brc_A E,

Luegola.A D.tocaal circulD.ABE,por el corelario de la.16.

€l.3.y porgel girculﬂuA BE.letocalalinearefta.A D.y def-
) I 4  “deel
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del tocamiento. A.dentro del mifmo cireulo fe faco lalinea
refta. A B.luego el'angulo.D A B,por la.32,del milmo.es y-
sualal angulo.A E B.que efta.enel fegmento alterno del cir
culo.Y el angulo.D AB.esygual al angulo.C.luego el angu-
Io.C.es ygual al angalo. A E B.luego fobre la linea recta da-
da.A B.efta defcripto el fegméto decirculoque recibe el an
gulo.A EB.ygualalanguloda
do.C.Perc fearetoel angulo 1.
C.y{eamenefter etravezdef -
¢rebir {fobre la. A B.vn fegmé- - H &}
tode circuloquerecibavnan o \oos f
gulo ygual al anguloe refto. C, == \
, hagafe otravez fobre lalinea '+ B . >4 L
" reta.A B.y fobre el pun&o.A el angulo. BA D. ygualal an. '
| gulo rectilinee dado.G.por la.z3.del.t.como enla.z. deferip |
tid.y por la.1o.del..cortefe por medio la. A B.enel punto.Z |
y fobreel centro Z. y el efpacio.Z A.0.ZB.defcriba fe el cie- |
sulo/A E B.(por la..peticion.)Toca pues lalinea recta.AD
alcircalo. AEB.porque el angulo. A.es reto.y el angulo. B
A D.es ygual al angulo que efta enel fegmento.A EB. porg .
tambienesrecto el mifmo que eftaenel medio cireulo-( por
la.3n.del.3.)y el angulo.B A D.es ygual alangulo. C. Luego
efta otravez defcrito fobrela.A B. el fegmentodel circule |
A E B.querecibe vn anguloygualalan . "
guln-.@?]? ero fea el ang%llﬂ‘ é’.gﬂf')m {o,y /
hagafeleygual el angulo. B A D.fobre €
Ialinearefta. AB.y {obre el punéto.A.|
(por la.z3.del primero)comoeftacnla
tercera deferipcion) y fobrela. AD. .
faquefe enangulosrectosla, 4 E(porla g - J
s.del mifmo)y coste fela.AB. porme ~ )
dioenel piéto.Z,por la.10.del mifmo,y fobre la.AB.faquefe |
€ angulos retos.Z Lporla.rr.del mifmo.Y tirefe[2.1 B.Y afli
porqesygualla.AZ.ala.ZB.y comunla.Z L. Luego lasdos |
AZ.ZLfonygualesalasdos.BZ.Z Ly el angulo. A ZI. por

La.% =
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¢1¢10,€5 oual al angulu.B Z I.Luego labafis.A L por
}::::5:1 miﬁ;m Z:ygu_al_a la b,;t{is.l B.Pues {obre el centr; L
y el ¢fpacio.l A.(por la.3.peticio)defcrito va circulo paflara
Pﬂr_B,Pgﬂ'e como.A B E.Y por(dela extremidad del diame
<vo.A E.enangulos rectos fe facola.A D-Luego(por el coro
Lurio dela.16.del 3).1a.A D. toca al circulo. AE B.Y desde el
cocamicto. A.fe eftiéde la. A B.Luego el angulo.B AD(por la
3z.del mifmo)es ygual al angulo. A T B.qefta en el fegméto
alterno del circulo.Y el angulo.B A D.esygual al angulo. C.
Luego el angulo § efta enel{fegmento.A TB.es ygualal angu
lo.C.Luego fobre lalinea refta dada.A B.efta delcrito el {eg
mento de circulo.A T B.que recibe vin angulo ygual al'agulo

C.que connino hazer fe.
Problema.é6. Propoficion.34.

§Dcvn circulo dado cortarvn [Egmétoﬁreci

ba vn igulo ygual avn agulo dado re&ilineo.
é8:Sea el circulodado.A B C.y el angulo reétilineo dado fea
D.couiene aora del circulo.AB C.cortar yn {fegmento qre-
¢ciba vn angulo ygual al angulo.D.Saque fe (por la.17.del.3.)
vna livea g toquealcirculoy {ea.EZ.y toquele enel punéto

B.y hagale(porla.z3. del.1.) | _
{obrela linea reCta.E Z.yencl o
pito.B.elangulo.Z BC.ygual /c 5

- A

al angulo. D.Pues porqal cir |
eulo.ABC.le tocavna linea re:
£a.E Z.enel picto.B.y delde’
el tocamiento.B. {e {aco.BC. g
Ef,negﬂ--ei a;l;lguiu.z B C.por la - ' E /o B

32.del.3.es ygual al angulo.B A C.que efta enel fegmento al
terno,y el angulo.Z B C.esygual al angulo. D. Luegoel an-
gulo g eftaeneliegmento.B AC,es youal al angulo.D.Luego
deelcirculodado.A B C.fe corto el fegmento,B A C. que re
eibe vnangulo ygual al angnlo re@ilineo dado: Lo qual con
uino hazerfe.

Fheo-




.Puesfila.AC.y la
DB.paflanporel. . |

LIBRO TERCERO DE
Theorema.zg, Propoficion . 35,

€Si enel circulo fe cortaré entre {1dos lineas
reas:el rectangulo comprehendido debaxo
de las partes dela vna,es ygualal rectangulo
q fe cﬁprchéde debaxo dclas_ partes dela otra

28:Enelcirculo.A BC D.cortenfe entre filas dos lineas. A C

- BD.enel pun&o.E.Digo que el reGtangulo cOprehendido de

baxo dela.AE.y de
l1a.E C.es ygual al
reCtangulocopre -
hédido debaxo de
la.DE.ydelaEB

centro demanera
g.Efea centro del
circulo. ABCD,
Maihefto es gpues * - 3

A E.EC.D E.EB.fon ygnales,aue el re€tansnlo eom: ;
dido d Eba?m dela.AE.y delafg C.es ygual fl ref;;}:glﬁ:;? ';;el
{e comprehende debaxo dela. D E. ydela.E BEften ¢ uesl a
AC. y 14.B D.no eftendidas por el centro,ytomefe elientrn
del mrcuig.ﬁ'B C D.y fea.Z.(por la.rdel.3.)y defde.Z. fobre
ga_ A E:.;:r fobrela.D B.lineas re@as tiren{e p:::r-la.lz del r.las
pe.rpcdicylarfs.z 1.7 T.ytiréle.ZB.ZC.ZE. 7V pnrﬁ' t:il:-l;”

del.3.la Emfa reCta.Z Ltirada por el cétro corta ala ﬁﬂ'ea r‘e;:
¢ta.A C.4 no pafla por el cétro.é angulos re&tos,cortarla a

s

tabien por- medio,lnego yguales.AlLalalIC.y por{ lalinea

recta. A Ceftacortada en partesyeuales enel pi
ygualesenel pit€io. I, v en
defiguales en.E.luego el re€tigulo cﬁprehendiﬁﬂ d ebax}; de
la.AEy E:Feia.E C.juntaméte cg aglquadrado qfehazedela
ElL(poria.s.del.z.es ygual al qfe haze dela.l C.Pongafe co-

mun ¢l § fe haze delal Z, Luepo el qfecOprehide dela. A E.
. ydela

RS L A
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y dela.E Cjatamente conlos.quadrados delas dos.E 1.1 Z.es
yzuala los qfe hazé dela.C Ly dela.]1 Z.Y a los qfe hazende
la.E Ly dela.lZ.esygualel q{e haze dla.Z E(por la.q47.del.1.
Peroalos g {e haze dela.C Ly dela.1Z. es ygual el G te haze

dela.Z C.(por la mifma. Luego eldfecontiene debaxodela

A E.y dela.EC.iuntaméte con el §{e haze dela.Z E. es ygual
al gfe haze dela.Z C.y es yguallaZ C.ala,Z B.por fer defde
el centro ala circunferécia. Luego el G {e cotiene debaxo de
la.AE.y dela.E C.juntaméte con el § fe haze de la.E Z. es y -
gualalgfe haze dela.ZB.Y por efto el § fe contiene debaxo
dela.D E.y dela.E B.juritamente con el § fe haze dela.Z E.es
ygualal gfe hazedela.ZB.Luego el que fe ctiene debaxo
dela. AE.y bla.E Cjitaméte cb el q fe haze dela.Z E.es ygual
‘al Qfehaze dela. ZB. lnego el que fe contiene debaxo de la
AE,ydela.E Cjuntamente c5 el que fe haze de1a.Z E. es y-
gualal q{e cotiene debaxo dela.ED.y dela.E B.jitaméte ¢

el g {e haze dela. Z E.quitele por coma el §fehaze delaZ E.

Luego elreftangulo §reftacoprehendido debaxo dela. AE
y deia.E C.es ygual al reCtigulo coprehendido debaxo dela
D E.ydela.EB.luego fienel circulo {e cortaré. Entrefi dos li

neas reCtas,el reCtangulo coprehédido debaxo de las partes

delavnaes ygual al rectangulo g fe comprehiéde debaxode
laspartes delaotra.Lo qual conuino demoftrar fe.

Theorema. 30. Pr_opﬂﬁaiom___; G.

qSi fuera del circulo fe toma algun punéto:y
defde elaftaelcirculo cayeren doslineas re -
&tas,y la vona dellas cortare al circulo,yla otra
letoca,el reGangulo que es comprehendido
debaxo detodala que corra,yla G es tomada
de fuera entré el pun&oyla circunferécia cur
vaesygual al quadrado qfchazedelag ;::Ot"a
ucsg

ke
AL T
el e TR B
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-zendela.ZB.y dela.BD.Quite fe por comu el §{e haze dela

LIBRO TERCERO DE

. e Fueradel circulo.A BC.tome fe algun punéto yfea,D.y
defde el mifmo.D.afta el circulo.A B C.cayan las dos‘lineas

reétas,D C A.DB.y corte al circulo.A BC.lalinea re€ta.D
C Ay 1a.B D.toquele.Digo que el reétangulo comprehendi.

do debaxo dela.A D.y dela.D C.es ygual al quadrado quefs

haze dela.B D,Lalinea reéta. DCA.o eftatirada por el cétre

B

e nio,Eftelo primero tirada por el cétro,y (porla:r.dl 3. fes
Z.el cetro del circulo. ABC.y tirefe.ZB.Luego el 4gulo,ZBD
esrecto.Y porquelalinea re€ta.A C.efta diuidida pormedio
en.Z.y le efta pegadala linea reéta.C D.el que es contenido

debaxo dela.A D.y dela.D C.juntamente con el que fe haze

dela.Z C.esygual alque fe haze dela.Z D.(por la.s.del.2.) y
esyguallaZC.ala.ZB . porfer del centroala circunferen-
eia,Luego el que {e contiene debaxo dela.AD.Ydela. D C.
juntamente con el que {e haze dela.Z B.es ygual al que fe ha
ze dela.Z D.y esygual el que{e hacedela.Z D.alos que fo
hazen dela.Z B.y dela.B D(por la.47.del.r.)porq el angulo,
Z B D.esreto.Luego el gfe cotiene debaxode.A D.y dela,
D C.juntaméte cd el §fe hazedela.Z B.es ygual alos §fe ha

Z'E-
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7 ﬁ.[u_éggfé] grefta debaxe dela.A 'LD.}P dela.D C.es ygualal
qfebaze dla.D B.qtoca., Perolalinearetta.D CA. Nofez
tirada por el centro del circulo.ABC,y por Ja.r. del. 3.fea.E,
centro-del circulo.AB'C,y'defde.E.fobre.A C. porla.iz.del.r
tirefe Ia perpendicular,EZ.y tirenfe.E B.EC.ED.E spuesre
_&Q-?E—#%ﬂﬂ +EZ D.y porguelalineare@a.E Z.tiradapor
el'centro(porla’y.del.3)corta en an gulos retosalalinea. A
C,no tirada por el'cenrtro s coftala‘tambien por medio, lue
gola.A Z.esygualala. Z.C,Y porque [a lineareéta. A C.es di
uidida por medio enel punéto.Z.yle efta pegadala linea.C D
luego el que es contenido debajodgla.A D.y dela.D C.junta
mente con el quefe haze dela.Z L.esygual al que fe haze de
1a.Z D.(porla.6.del.2 .Pongafe por comun el que fe haze de.
la.Z E.luego el que’es contenido.debaxo d ela.D Ay dela. D
Cjuntamenté conlos quefehazendela.EZ,y d ela,Z C. fon
yguales alos § {e hazen dela.ZDy dela. ZE.Y alos q {e hazéde

12.ZD.y dela ZE es ygual el § £ e haze dela, DE.por la.47.del.r
porque es redto elangulo.E Z D.y alos que fe hacendela. C..
Zy dela ZE.por lamifina es ygadl el fe haze dela.C E, e
‘8o el que fe contiene debaxo dela:A D,y dela.DC.juntamen
tc conel que fe haze defa.E C.es ygiial al que fe haze dela .E
D.y esygualla.E C.ala.E B.por ferdel centro ala circunferé
-cia.Luego el que es contenido d ebajo dela.A D.y dela. D C,
Juntamente con el que {e haze dela.E B.es ygualal que fe ha
.zedelaED.Y al que fe haze delaED,por la.47.del.1. fon y-
gualesles quefe hazen delaE B.ydela.B D.porque el angu-

-

lo.E B D.es refto.Luego el quees contenido dela.AD.y dela
“Dfﬁjuﬂtﬂfﬁéﬂtfjcgh el'que fe"h’fa'ze'dgl_d,.‘E B es yguala los q
- fehazendela.E Biydela.B D.Quitefe por comy el que f{e ha
ce dela.E B.luego el reftante que {fecontiene debaxo dela, A
D.y dela.DC.es ygual al que {2 haze dela,DB,Luego fi fuera
delcirculo fe toma algun puucto.Y lo demas que le figue, lo
qual conuino demoftrafe. Ry |

- “Theorema.sr, ‘Propoficio. 37.
) ' Sifuera
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§Sifucradel circulo fe tomaalgd padto,y def
deaquel puntoalcirculo! cayeren ‘dos lifeas
retas,quela vna dellas corte-cl circulo | y la
otra caya, yleacl quefe hazedeto daf]a_q{:ef
ra,y dela que fuera es tomada entre el pucto |
ylaci r't_.u'n;ﬁjr.ij-:ht-_:_i;a-.;fcﬁr'ilé,ygﬁ_liﬂil—.:a-] que{ehaze
delaquecac,laquecactocaraal circulo, " |

#oFueradel citculo . ABC. Tomeleyn punftey fea. Dy,
' defde.D.al circule.A B Cicayan Ias dos lineas reftas.D C A,
" D B.y1a.D C A.corte alcirculo y1a.D B.caya: Vel queesc |
tenido debaxo dela, A D.y dela,D Clea ygnal al que fe haze,
al¢irculo.A BC.Saquefe (por " /AN
la,r7.del.s.vnalinearefaque’ . © U 2 LN l
toquealcitculoV ABCLyfea, "7 7/ UIANS L ¢

DE,y ea. Z, el centrodelcie . L ALN
culo.ABC(porla-del 3hyef " 27 L\ N T
renfe. ZEZB.ZD, Lucgo'el .7\ L.\ 7N s
angulo ZED,esrefo. ypor . [ T ;

. quelalineare&ta,DE.Tocaal ~'| | #
circulo.ABC,ylalineareéta =~ '\ - T
DCAlecorta. Luegoelque -~ N\ . /iy ’ .
{e contienedebaxodela, AD. """ NN~ TN
y dela.DYC.es ygualal que fe haze de1a.DE.Y fuponefe que |
elque fe contiene debaxodela. A D,y dela.D C.esygnal al

gue fe hazedela,DB. Luegoel quefehazedcla. DE, es y=.

gualal quefehazedela D B. Luegola.DE.esygualala.DB ‘

. - = - - —

-

-

yestibienla. ZE . ygual'ald.Z B Por fer deide el centre
a la eircunferencia , Luego lasdos.DE.E Z,{on ygualgs
alosdos. DB.BZ.ylabafis dellagescomun.Z . Lue y A
goelangulo. DEZ, (porla oftapa del primero) es ygual

| i ~ alangulo
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langulo . DB Z.y.cl angy 0-DEZ. estelto’ Luesg tan,. [
o i?eg;ﬁﬂ;ﬂp .DBZYla, Z B, eftendida esdiz me?r-'p v |
L . Jaquedela extremidad d¢l diametro Jel circulo
j%dhﬂ en angulos re€tos)ts ca alicizuilo¢por -
[a.16.del.3. ) luego la linea re&aD B.toca
alcir:uia.ﬁEC._D;IamiIﬁ;;:fuertefc
demoftrara fi ‘eftduiere el ¢entro _
dobrela, AC. Luegofi fuera
| del circulo {e tomare al
. # “gunpunéto.¥ e de
Josel i, masquefefigue, i

Lo qual conuino demoftrarfe, - jr

PreL e

el o s [
—@ bl iy _I'- A
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