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1. Solutio genceralis altera precedentis Problematis, ope Combinati-

onum ¢ Serierum infinitarum, per D. Abr, de Moivre. Reg.
Soc Sodalem.

Defignationess

S‘IB&C collufores duo fimul certent, ad defighandum
v ) Bvi&orem efle, C vi¢tum, f{cribatur BC ; atque vi-
ciflim ad defignandum C vi¢torem efle, B vi&tum ; f{criba-
tur C B: & fic de cxteris.

Ponatur 1° B vincere 4, certamenque coacludi tribus ludis
Ba

-I?C—%Sic patet B victorem neceflario evadere.
BD

Ponatur 2° B vincere 4, certamenque concludi quatuor ludis
BA

g% Sic patet € viGorem neceffario cvadere.
CA

Ponatur 3° B vincere 4, certamenque concludiquinque ludis
BA BA
. .
%lé gg Sic patet D viQorem neceflario evadere, id-
DA D A\ que duplici modo.
DB DC

Pona;ur 4° B prima vice vincere 4, certamenque concludi {ex
ludis.

Z B 4
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BA BA Bd}

CB CB* Bc i .
DC* ¢ D* D B Sicpatet 4 vi&torem necellario evadere,

AD AC 4 C'idque triplici modo.
AB AB 4D
AC AD AB,

Ponatur 5° certamen concludi feptem ludis,ponaturque femper
B prima vice vincere ipfum A.
B4 BA BA BA BA
CB CB CB* BC BC
Dc Dc* ¢ D DB DE]|Sic patet B vel C necefla-
AD* DA AC AD* DArioviores evadere, B tri
BA BD BA CA CD]|plici modo, C duplici.
BC Bc: BD CB CB|
BD BA B¢ ¢cD CAl

Ponatur 6° certamen concludi o&o ludis,
BA BA BA BA B4 BA BA BA

CB CB CB CB CB* BC BC BC
DC Dc Dc¢* CD ¢D DB DB DB
AD AD* DA AC AC AD AD* DA
B4* 4B BD BA* AB CA* 4C CD
¢B C4A CB DB DA BC BA BcC
CD ¢cbD ¢4 DC DB BD BD B4
CA ¢cB ¢cD DA DC BA BC BD

Sic patet C victorem evadere triplici, D duplici, B triplici

modo, &

Nunc ordine fcribantur literze quibus victores defignantur..

3,{r B

4,|1 C

8,]3C+2 D+ 3 B.
9,\§D+2A+;C+3D‘+2A
10,3 A4+ 2B+3D 3A4+2BL34+2C43D

ere.

Per-
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Perfpedta illarum formatione, patebit 1° literam B in ordi-
~ ne aliquo {emper toties reperiri, quoties 4 in ordine ultimo &
penultimo reperitur : »° C inordinc aliquo teties reperiri quo-
ties B in ordinc ultimo & D in penultimo reperiuntur © 3°
D in ordine aliquo totics reperiri quoties € in ultimo & B
in penujtimo: 4° A4 in ordine aliquo femper toties reperiri
quoties D in ordine ultimo & ¢ 1n penultimo reperiuntur.

Sed numerus variationum dato cuilibet Judorum numero
competens, dupluselt numeri variationum omnium dato lu-
dorum numcro unitate diminuto competentis: adecque Pro-
babilitas quam haber Collufor B ut vincat dato ludorum nu-
mero, et {ubdupla probabilitatis quam habebat 4 ut vince-
ret dato ludorum numero minus uno 3 atque etiam f{ubqua-
drupla probabilitatis quam habebat idem 4, ut vinceret dato
ludorum numero minus duobus : & fic de cxeteris.

Probabilitas quam habet C, ut vincatdato ludorum numero,
eft fubdupla probabilitatis quam habebat B, ut vinceret dato
ludorum numero minus uno ; atque ctiam {ubquadrupla pro-
babilitatis quam habebat D, ut vinceret dato ludorum numero
minus duobus. .

Probabilitas quam habet D ut vincat dato ludorum numero,
elt fubdupla probabilitatis quam habebat C, ut vinceret dato
ludorum numero minus uno ; atque etiam {ubquadrupla pro-
babilitatis quam habebat B, ut vinceret dato ludorum numero
minus duobus.

Probabilitas quam habet 4 ut vincat dato ludorum nume-
ro, eflt fubdupla probabilitatis quam habebat D, ut vinceret
dato ludorum numero minus uno; arque etiam fubquadrupla
probabilitatis quam habebat C ut vinceret dato ludorum nu-
mero mirus duobus.

Ex jam obfervatis facile eft componere Tabulam Probabi-
litatum, quas B, C, D, 4 habent ut viGores evadant dato
ludorum numero, atque etiam illorum {ortium feu expeQta-
tionum

Z 2 Tab.
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Tabula Probabilitatum, ¢,

| B { C D A
¢ 1 B
4 3r I
1" 4m~§-x4+4p [
" 2 —
L 5 N — .i_g X4+‘5P T oty '
i 6 - o ixm__
2 3
3
v 7= x —x 4+ 7
764 4+ 7p‘64 4 ?
v’ 8--3 - ‘-——; X448 = % 48
8 478 g™ Pr;
(4 ._.._3 — '“"“X.—__
V' | 9] e 256x4+9p256x4+9p1156 4+9p
4 - 2 6 S, T
" | s —— e — f
v lomm-Iopm*4+rozjmx4+101’;.z 41108
. 13 10 — 2 o 9 —_

/ ’ ———

X x024x4+xlp[024>4+11;mz4x4 I pwg4 gt 11p
Pl 18— 19 14 Yy 4 puoprs
. — 2 < SLE
g y 2048 4+12P.1048’(4+12P1048 + 2-O48X4 >
f dre. | cre. &re. e.

Jam vero Series ift funt convergentes, adeoque fingule fum-
mari poflunt per vulgarem Arithmeticam ; & obtinebuntur
vel fummz accuratz {1 po(int, vel {altem approximartz, {inon

licear, terminos multos adhibere,
Inveni-
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Invenire fummas Probabilitatum ad infinitum ufque pergen tinm,
guas Collufores habent ut wictores evadant.

Sint Probabilitates omnes ipfius B ad infinitum, nempe
BI+ Bﬂ+ BIII+ B'III+ Bv+ BVI é"_. :7

Probabilitates ipfius ¢
CI + Cu+cm+ CH”+CV+CVf é"" —

Probabilitates ipfius D
D'+ D"+ D"+ D", D"+ D" ¢e. =w.

Probabilitates ipfius 4
Av+Au+Am+AU/IAV+ AV, é“"_ —

Scribantur autem in Scala perpendiculariter defcendente, ad
hunc modum.

BI — Bl
Bll ; B/.'
! 1 16 4
by ey
B =" 4 ig" Proindey= 4} x.
BV’::' ?_AV + ;A/Iu
1 : X 4: i
Ergo y=&+ & - x.

Demonfratis.

Etenim prima columna perpendicularis =y, ex Hypothefi
Eft vero Ar+ A”-‘—Am o+ Al/u 1 AV é-';' =x,¢x hprthCﬁ{
ErgO“; A'+":‘ﬂ“+ :‘A’”-}‘ !; AIIII+ ;___AV é‘[.:’:‘ x.
Proinde : 4"+ 14+ 1 4" b A e =L x — L A.

Et BI + B” +.:_ AN_{" i_ AIII+ ;‘A”"é"‘. : %x-’-% A',.{._ B,+ B"-

Sed
Aa
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3 . X
Sed — A=0,B"=0&B = 7 ut patet ex ‘Tabula:
X

. . X
Ergo fecunda columna perpendicularis =— f — x.
4 2

. . I
Sed tertia columna perpendicularis = — x.
L 1 4
erit igitur y = —F— X
4 4

Simili modo fcribantur

¢ = ¢
C// — C"
CI/I:

D" hoceft z =1 yim

/3

IIII
4 ]

Ergo z=; -+ iv—5t+7 =

Scribantur etiam

°’i°°
T
b

D=D

D'= D"

D'=3;C 41 B

%:: z C:':'i 3B" & pari Argumento patcbic
DV'._».CCV +1 I;"" Ve T
o

Scribantur denique

NN
Q

X
3
<

S
2

bh A
S
+ -+
LR LIS TN o9
QOC

PN
oy

(oRe)
N
=

Unde concludetur x=1v + 2z

&
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Refolutis autem quatuor iftis xquatiombus, reperictur
6
BI _}_ Bn + BIII -+ er é‘&'- :y — L

142
C o €+ C" 3. C” e =g =32
149
pol —'r‘D" + D'u+ D""é‘c. :‘:‘w:i
149
A —i—-A"—}«A'"—]- A""é'c.: x:i
s ¥ .
Valoribus iftis inventis, ponatur jam 3 = 5, ELJ,
, X49 149
3,2,
149 149
Tterum fic.
3 B,P __}_4 Bu + 5 Bwp _!q_ 6 B/f/i P &C-:P]-
3Cp+a C’f’; +5C"p+6C"p &e.=px.
3Dp+4Dp4sD'p+6D"p & =po.
34p+44"pt54"p1T64"p &= p x.
38 =3 F
4 BII :4 Bll
5 Blll ==i‘ A" %A."
6 BI/II::: 6;‘ A/'l LA All

7B =id"+14"
g BV, - 5_ AV+ ; A/m
Ergoy =it x4
Etenim prima Columna perpendicularis == y, ex Hypothefi :
3B44B'=:i Namet B'=! &B'=o.,
34 -1-4 4™ 5 4" &c. = x ex Hypothef.
A - 4" 4" & = a,ut repertum eft.
Eft igitur 4 4 -+ 54"+ 6 4"+ 7 4" &e. = x4
Ec 1AL ke = L
Aaa Sed
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Sed 4'—=o
Ergo fecunda Columna perpendicularis =2 -1 x4t 4,
34444 F5d' ;64" Se=x
2 A! + 2 du ’I‘ 2, Am _l‘__. 2 A”” &C» — 2 4
Eftigitur § 4'-F6 A7 4" 48 A" &c.=x -}~ 2 a,
Ec i A + ::“A”"!"j?; AM‘F ;AW&C. :;'-x—f—- - 4,
Eft igitur tertia quumna perpendicularis =  x 4 L 4.
Eritigitur y =% ;x| e+ jx1a
fivey = :-2x 4, quod erat probandum.

C =3
3 C”l = i CI'I'
sC"=:B" -+ D
6 C/,//:: g; BH/ + :: Dlr
7 CV — % 1 + } D/’[
8O — ¢ -+ D"
e,

Ergoz =Ly LbtFivl-i 4
Etenim primafoiumna perpendicularis = z, ex Hypothefi.
3CT4C =1 .
3B 44 B+ §B"--6 B" &e.=1y.
. B + B// + B + BII/I &c. = b.
Eﬁ]‘gitut'él-B,—\r 5 Bu_I__ 63/1/ + 78"”&C- =y+6-
Sed 4B5'=1.
Ergo 5B"+6B"+ 7 B" &c.—y 4 b—1.
—:-BH—{'*’S'B/"—‘{-"Z‘BN"&C.:-—:«’—F:b.—;to.
Ergo fecunda Columna perpendicularis = Ly 4 25— %
=iyt Lh
Iterum, 3D' 4 4 D'+ 5 D" 16 D" e =w
2 D'} 2D’ 2D"+ 2 D" &e. —2d
Eft igitur § D'+ 6 D" 47 D" 4+ 8 D" &c. =w+2 4.
Bt 2 D'+ 5D"2D"+ 3 D" & =L v 14
Ergo tertia Columna perpendicularis =+ v 4+ % 4
Eft igicur z==% y+ + 6+ fv 4 4, quod erat probandum.

3D
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Eodem prorfus ordine fcribantur.

3 D:! = ; Df’l 3 ng'l = 3 A’II

4 D =4D 44" =4 A

5 Dl({ =:{ C” "}“‘i‘B' 5 Am:% DII + ‘i‘C'

6 DIIU :% Cm_!_% BII 6A,’":%DW _3__ %CW‘,
DV _—1 C’I"-I"l”;' ?..B"' 7 AV :Z‘ D{IH + 7 C\m

g =icfipn  ga=ip 4 icv

2 4 - 2 4 ok
. ehe.

Undev=tzd fotiy b Erx=ivd idfj et ic

Quzx quidem Conclufiones codem modo demonftrantur ac
fuperiores.

Solutis autem quatuor iftis xquationibus, elicietur

45536 38724 37600 _ 33547 _ 33547
y= 149/*’ 149’ 1490 149"  22205%

Ergo, fi velint B, C, D, 4 vendere Spectatori cuidam R
fummas quas finguli obtinere {perant, @quum erit ut emptor
R pendat

. 56 . 45536 36 . 38724
B Som— 9 f C Y
ipliB 4 149 + 227.01P e 47 149 T 2220X
32 37600 ) 25 33547
3 - s A ) ,
piD 4 I49+zz201p ipfl 4 149 ° 22201

Tnvenire Probabilitates quas babent B, C, Dy 4, #t
muléentur, dato ludorum numero.

SiLudi duo tantum fint, erunt hoc modo.
B4
—— E—C}Uﬂdc patet B velC neceflirio mul&ati.
Si Ludi tres fuerint, hoc modo {c res habet.

BA B4 BA B4)

CB CB Bc B¢
bC ¢D DB BD

Hinc patet C, vel D vel B ne-
ceflario mul&ari.

Si
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Si vero quatuor Ludi fuerint.

Debet igitur 4

CB CB CB CB Bc B
Dc pC ¢CD ¢€D DB DB
AD D4 AC €A AD D4

c triplici modo, D
duplici, € {implici,
muldétari.

Et fic de cxteriss Ex quibus manifefta eft Compofitio Ta-
bule fubjuncz Probabilitatum quas B, C, D, 4 habent ut
muléentur, dato ludorum numero.

et B | C | D | A
- X I
! 2‘ — —
2, 2
, I I 2
i 3 — Sr— ——
4 4 4
I 2 3
‘4 8 8 g
" 5' 3 2/ 2’ 3
16 16 16 16
vi 6 ._6. i .3'. i
32 32 32 32
61 8 3 | 4
7 | 64| 64 | 61 | 64
, ]; ere.

Sint autem y, z, v, ¥ fumma omnium Probabilitatum quas B,

C, D, A habent refpective ut .mulétentur-
Scribantur codemordine ac in prazcedentibus.

B= B

BII — Bl.’

BI//:: ;x'_All» +i‘[ﬁ
B/HI: _I_AMI + LA"
B — ZA’”’ o :_A”'

" 2 4

B'=id + 4]
&,

4

W N[

Esgo y fi

I

i

-

| be.
sobis EgOg=itiy 4w

¢ = ¢

C//...___. Cu
m__. x pt r
C=i, il
CV _— i Bm/ | L D///
CV/ . Z BV i‘: D/r/r
o2 4 il

Scri~
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Scribamtur deinde

=~
-

D= D A = 4
DII —_— D// A" — A"
Dm:_: _:_ /" X Br " = Dr{ I
g 1 Cl/( + : 1 Arlll - 12 4 + : dl
%:;C +;B AV =D +’;C
P i) L "y v — AR " 3 7/t
DV — gf CCV .i.{__ K %NH fIV’ i gv + H gﬂll
- 2 F =2 + 4,

&e. e
Ergov=7;+2z1T7in Ergox =5 v+ ; =

Refolatis autem quatuor iftis 2quationjbus, invenietur
243 252 224 175

g == — YV = &x—=—
249 149 149 149
Ergo fi velit Spe@ator aliquis S mulétas omnes fuftinere,
Zquum erit ut ipfi §

/

" 2
B tradat ?—ﬁp C ?—S—fp D ﬁp & 4 1—7—5—'1).
149 149 149 149

Sublatis itaque fummis probabilitatum quas finguli Collufo-
res habent ut mulcentur, ¢ fummis expe&ationum quas ha-
bent iidem fi viQores abeant, reftabunt fortes eorum refpe-
&ive : nempe

6 6
B recipit ab R 4% 59 e 45539

149 22201
2
B tradit lpﬁ S _4;3’
149
Ergoipfi B fupereft 224 9329
149 22201
Sed B depofuerat 1 priufquam ludus inciperetur.
! 2
Ergo B lucratur 75 9329 »
149 2220%

Bb 2 ¢
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4 %138 8
C recipit ab R 437 30724 ?
149 22204k
C tradit ipfi S EEﬁl’
1469
Ergo ipfiC {upereft My 7
’ 149 22201
Sed C depofuerat z.
Ergo C| 2 17
ur — — .
go C lucratur 149 ‘+ 22201 p

4% 3% s 37600

D recipit abR
149 22101
by
D tradit ipfi $ —f——ﬂ ?
149
128 224
Ergoipfi Dfuperet — - ik
149 22201
Sed D depofucrat 1.
Ergo D lucratur — 2L F 2t
149 22201°
Arecipit abR $7%3 T 33547
149 22201
A4 tradic ipfi S f_Zf-I,
149
Ergoipfi A fupereft 203 7472
849 22201

Sed 4 depofuerat 1 + p, nempe x priufquam’ ludus inchoa-
retur, & p poftquam feme! victus fuerat 3 B:

1
Ergo 4 lucratur — SR AL
149 22201

Lucrum
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Lucrum ipﬁusB___=+‘—7i . %29
149 22201

176
ipﬁusC::-—-—-i-+ = 4
149 22201

I
ipfius D = — — + 3224
149 22201

ipfus A= — 42 _ 14729
149 22201
SummaLucrorum= o o

.
Summa autem lucrorum ipforum B & A = 204

149 22201
fed pofueramus B viciffe ipfum 4 femel, priufquam Collufo-
res pacta inirent cum R & S.  Priufquam vero ludus inchoa-
retur, 4 poterat xqua forte expeQare ut viaceret ipfum B,
26 5400

adeoque fumma lucrorum — — in duas partes =qua-
149 22201

- . 4 _ X
les eft dividenda, ita ut ucriufQue lucrum cenfendum fic =3

2700 149
22201 2700 1937
Ponatur — — =o,&erit p =——.

149 22201 2700

Ergo fi fit mul&a p ad fummam quam finguli deponunt ut
1937 ad 2700, A4 & B nihil lucrantur, nihil perdunt. Verum

I
hocin Cafu € lucratur —, quam D perdit.
225

de

Coroll. 1. Spe@ator R, priufquam ludus inchoetur, id fu-
{cipere in fe poterit, ut fummam 4 de qua Collufores conten-
dunt, & mulctas omnes pendat, {i fibi initio in manus daren-
tur 4 + 7p-

Coroll. 2., Si dexteritates Colluforum fint in ratione data,
fortes Colluforum eadem ratiocinatione determinabuntur.

Ce Coroll.
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Corol]. 3. Si Series aliqua ita fit conftituta, ut continud de-
crefcat, & terminus quivis ad precedentes quofliber habeat
rationes datas, five cafdem five diverfas, feries ifta accurate
fummabitur. Infuper fi termini omnes hujus Seriei multipli-
centur per terminos progeeflionis Arithmetice, finguli per
fingulos, Series nova refultans accurate {ummabitur.

Coroll 4. Si fint Series plures collaterales, ita relatx ut
terminus quilibet cujufque Seriei -ad pracedentes quoflibet
aliarum Serierum habeat rationes datas, five eafdem five di-
verfas, ita ut Seriesift collaterales fe decuflent data qualibet
lege conftanti,” Series ift2 accurate fummabuntur. Infuper
fi termini omtes harum Serierum multiplicentur ordinatim
per terminos Progreflionis Arithmetice, finguli per fingulos,
Series nove ex hac multiplicatione refultantes etiamnum

accurate fummabuntur.

Clavis ad Problema generale,

Si fint Collufores quotcunque v. g. Sex, B,C, D, E, F, 4
& Probabilitates quas habent ur viCtores evadant, five ut mul-
centur,dato Ludorum numero, denotentur refpe@ive B, C,D,
E, F & A4; & Probabilitates dato Ludorum numero his pro-
ximo & minori competentes, perB,,C,, D,, E,, F,, A,;
& Probabilitates dato Ludorum numero his itidem noviffimis
proximo & minori competentes, pet B, C,,, D, , E,, F,,
4, , & fic deinceps; erit femper,

BI: ";.A/I + %AIII —E—‘ %ANI' -.}‘ l%AV
= ';'B// -+ g'fl?u/ -!‘ %Eun + 5Dy
= %CH .}; ‘.:—‘BIII .-’- %FIUI + ‘%EV
- ;“Du -+ icm —f— %B”“ + b
F; = ; 1 +£DIII -,_. %cllll ‘}— ;%BV
"4/: EE/ + -{"Em + %Dm/ + xléCV
Et fiar femper retrogreflus ordinatim ad tot literas minus
duobus quot funt Collufores, omittaturque femper litera 4,
prima xquatione excepta, ubi litera 4 terminos omnes practer

primam occupat.
V.
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