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XIX. Epiftla Nicolai Facij, Reg. Soc. Lond.
Sod. ad Fratrem Joh. Chriftoph. Facium diéte
Societatis  Sodalem, qua  vendicat Solutionem
Juam Problematis de Inveniendo Solido Ro-

tundo feu Tereti in quod Minima fiat
Refiftentia.

Nicolaus Facius Johanni Chriftophoro Facio Duillierio,
R.S. 8. Fratri {uo chariflimo S. P. D.

Idifti, Frater amantiflime, qua de mea Solutione
Londini imprefla Problematis de Inveniendo So-

lide Rotundo feu Tereti in quod Minima fiat Refiftentia,
feribere non reveritus eft V. Cl. Joh: Bernoullius tuus,
vellem & meuss  Negar #lle me, hominem licet ipfi
prorfus ignotum, ex tali Solutione, fecundis Fluxionibus
implicata, ad Solutionem illam Newtonianam regredi
polle, cui fimilem invenit & ipfe Bernoullins. Conclu-
das forfan talibus diCis ionu, Quo tempera ifta {cri-
berer Bernoullius, Regreflum hujufmodi utique facilem
ipli fuiffe.  Sed obftant plufculum Jacobi Bernoullij
Viri Cl. nec unquam pro Meritis laudandi Litere, qui-
bus plane intelligas nec ipfum, quo tempore fcriberet,
necejus Fratrem Transformationem illam noftram Aqua-
tionum Fluxionibus involutarum cognovifle, qua multi-
plicantur in Produtum, verbi gratiay x# yA rite determi-
nandum, vel etiam in Quantitatem aliam complexam.
Sub Multpiicatione autemn, ut bene vofti, continetur &
Divifio. Hane awem Transformationem, a me Anno
1687 & 1648 inventam, Hugenium Moyvretmque
edocui
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edocui, 2 quibus ejufdem Scientia ad alios forfan de-
fluxerit. Tentamine autem olim fatto, comperi New=
tonum Prefidem noftrum Digniffimum illam vel €o jam
tempore non ignorafle 5 aut potius omnium primum in-
venifle.

- Sed refpondere cum potuiflem pluribus modis ad-Cl.
Joh. Bernoullij velitationes, volui Inveftigationem illam
omnium lounge fimpliciflimam Aétis Lipfienfibus inferere,
quam Joh. Bernoullius non pofiet refpucres & ex qua
preterea intelligeret ipfumy immerito fali arguiffe que
{cripferam de Invenienda pariter Linea Breviflimi Defcen-
fus, adhibita rite confideratione motus quafi Radij
Lucis continue refracti, juxta Fermatij Dotrinam Re-
fraCtionum.

Jam vero, ut me ipfum przteream tales Criminati-
ones non merentem 3 & tibi, Frater amantiffime, quo
docente prima fufcepi olim Mathematicarum Scientiarum
Semina, & Genevenfi noftre Academiz, iftnd animi grati
teftimonium debere videor, ut ex Aquatione illa quam
in Pagina 16. exhibui, rite deduttam Aquationem pri-
mis taptum Fluxionibus involatam fcriptis confignem :
Quam fcilicet requirebat Johannes Bernoullius, & me
prorfus negabat invenire poffe, Nec enim ita fcriptis
mandari poterunt, quin Via {ternatur ad augendam inter
Mathematicos Geometriz {ecretioris Scientiam. Eatenus
vero fi demonftrem viam, Deo fic voicnre, mihi aper-
tam fuiffe, Modeftiam tamen in me minus forfan re-
quiras, quam arguas {upinam in publice pradicandis cjus
generis Beneficijs, a Deo Optimo in me coll~catis, Negli-
gentiam.

Videantur in Tra&atulo noftro que ad Figuram ejuf-
dem II pertinent.

In adjun&ta Figurafit G Centrum  Circali Ofculantis
A EF, qui cum Seftione Solidi quafiti cujus Axis fic
§Y quam intime coincidat in A. Erivque hojus Gir-
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culi Radius C A velu = i—t?—;f e P-; ¢ quz crat Solu-

tio noftra. ,

Fiaty, ut prius, A S
ad Solidi Axem Y S
perpendicularis = x3
cujus fiat Flexio in-
variatz Magnitudinis
A B = x : Sique
BE ad Axem paral- A
lela = y 5 Raurfufque \
erigatir E G = x 35 s
Ec erit G F ad Ax-
ein parallela = y o

+y.
Erit autem p ad ¢ ut u feu 3

pPSX_PX ,38%
t s

—_ t-s—}f five 33X X, quod @quabitur ipfi n feu AD

X
ad Axem parallele, pofita fcilicet C D ad eundem
Axem perpendiculari : quz CD vocetur m.

3pSx_px 43%5%

— Gap— ’

Rurfus erit p ad s ut ufeu . tt

five 3 i E—E — x 3 quod zquabitur ipfim feu CD. Cu-

jas Valorem  dedifie otiofum quidem hic eft, fed ufum
habebit in f:quentibus.

Jam vero ex Ofcolantis Circuli A EF Proprietate
habebitur, productis ipfis B A, BE ad alteram ulque

Circumfierentiz partem, x x 2m+ x = y * 20 — 3.

Rurfufque ex ejufdem Circuli Proprietate habebitur,
productis ipfis GE, GF ad alteram ufque Circumferen-
tix Palicty, x x 2m 4 3% =y + 5 53N —3y — y

Ergo
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Ergo, fubduta priori bac Zquatione a pofteriori,
erit 2 x x =— 2y y—yy+t 2N0y-—3yy
ey y. y. .

Deletifque Terminis infinite minoribus quam fin¢ reli-

quis eritzxx = —2yy + 20 5
Subftitutoque ipfius n Valore, eritx x = — gy +
K o A
+32¥y _TEY . deft ¥y +xP—3x57,
g Y * A X X %
+ Xxxy=0.

*

Componitur hzc Zquatio ex folis Indeterminatis x,
y » earnmque Fluxionibus x, y, invariabilique Quantitate
x, Quantitatibufve Coeflicicntibus datis. Biua autem
funt Paria Terminorum in quibus occurrunt exdem u-
trinque literz, literarumque Poteftates, nifi quatenus
Quantitas Fluens per Literam unam exprefla in Fluxio-
nem convertitur, vel Fluxio in Fluentem. Quz Paria
Terminorum funt x3y --Xxxy, etxy3— 3xyy; 3
ex Terminis utique Generatoribus duobus duntaxat orea.
In tota enim Aquatione nihil obftat quominus ipfa trani-
forme.ur fcilicet Multiplicatione facta in xx A, deter-
minatis rite ipfis Indicibus » et A, ut ea ratione nova
Equatio proveniens tractabilis evadat.

Ergo juxta noftram iftarum Tranformationum Theo-
riam, in Generatore e€X quo exoritur Terminorum Par
primum unico Afterifco notatum, erit Naumerus Dimen-
fionum Indeterminatz x ad Numerum Dimerfionum
Indeterminatz y, id eft, Erit 1 + » ad 1 + 2, vt Co-
efficiens 1 in Termino x3 y ad Coefficicntem 1 in Termino
x % x 3. Rurfus in Generatore, ex quo exoritur Ter-
minorum Par alterum Afkerifco duplici notatum, Erit
Numerus Dimenfionum Indeterminatz x ad Numerum
Dimenfioram Indcterminatz y , id cff, Erit 1 + » ad
1 -+ 2, ut Coefficiens ¥ in Termino x §3 ad Coeflicien~
tem — 3 in Termino — 3 xyy y3unde it » = — 3,
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& » = —33 ac proinde Multiplicator xx yA =

.
— 2 .xdu,_i
B3 %

wis

Erit igitar —x ~3x2y ~ % —x "yt = 2 q &
quatio fuperioris /Equationis per x ~ ¥y ~* multiplicata
Generatrix : Eft autem q Quantitas determinata.
Quam Aquationem Generatricem, (Fluentem autem vo-
cant alij) {i quadraveris, uttollantur Radices, provenict
x “'reyTri4axT Ry 4+ xTiP =995 id
ot X 2:2- ¥ 4
Newtoniana, quam & Joh. Bernoullius invenit, & ipfe
ego antchac erui, facillima omnium qua {perari poflint
ejufdem ZAiquationis Inveftigatione. Determinatur au-
tem Quantitas qq, vel datis Pofitione Axe indefinito
Y S, Pun&o A, & Solidi Tangente in A 5 vel datis Pofi-
tione Pun&o A, Centro Ofculantis circuli C, & A D ad
Axem Solidi parallela.

Plura equidem jam aliquet retro ab hinc Annis fcri-
bere conftitueram, fed aliud Tempus expetandum.
Vale.

= qq.. Que ipfa eft Aquatio

Dabawe Londini die Maij 17. 1712,

XX, Botar-



