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s, Dizéfe tenerrazd cntre {idos quaridadesf <7 ol srocm
gle Pucdémultiplicada:s exceder entre {1,

¢. Envnamiima raz0 fe diz€ eftar las qua- i
tidades,la primera con lafegunda y la ter !
cera conla quarta;quandelos ygualmére,
_ multiplices dela primeray delatercera a

' losygualmente multiplices de la fegunda
ydela quarta,fegun qualquier mulriplica
cion,o junramentelos exceden,o juntame

te. fon yguales,o juntamente {fon menozes

tomados entre {1el vno al otro.
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7. Llaméfe proportionales las cétiﬂa’dc‘g que

) o o
" +s - J@8, Quando el youalmente multiplice de Ia
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tien€ vna mifmarazon,

primeraexcediere al mulei plice dela {egn
da,yel multiplice dela tercerano excedie
re almultiplice dela quarta, entonces la
primera {c dira tener mayor razon ¢6 Ja f¢

- gunda,quenolatercera conla quarta.
H. La proporcion por lo menos es € rres ter-

10. Quando tres quantidades fueren propor

cionales Iz primera con latercera {e dira
tener doblada proporcion que conla fe -
gunda. Pero quando quatro quantida -
desfueren proporcionales Ja primera con
la quarta fe dira tenet tres do bladapm?ori
cion que conlafegunda,y fiempre deay 2
delante vna mas mientras la proporcion
fuere. -

21. Las-quantidades fe dizen de lemejante ra

zon,lasantecedentes 2 1a¢ antecedentes, y.
las,confequentes a Ias conflequentes .

12.Permutadarazones el tomar del anrecedé

- conel mnfcquentﬁ,,

te conel antecedente - y del ccnfﬁq_ucmﬁ
- - Con
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13, Conuetrfa razon es,e] tomar del confequé
- teconclantecedenté, comodel anrecedé
teal cosl%qa'c-nt'c.'. - ¥
1 4,.‘CG;mP{}ﬁ-Ci'DH'dﬁ razon CSJ@! tomardel an
tecedente con el confequente,como devy-
-.noalmifme confl cquente; © -
I5. Divifion derazon.es;el tomar del exceflo
---en que excede el antecedente al confequé
te,a el mifmo confequente. s
1 6.Cofluerflion derazon es,el tomar del ante
- cedenteal excefloen que ex cedeel antece
- .dente al mifmo con fequente.

17. Y gualrazon es,fiendo muchasicitidades
yotrasyguales aellasen numero tomadas
juntamentey en vna mifma razd, quando
fuere comoen las primeras cantidades la

- primera alavltima,affi enlas fegundas ca
tidadeslaprimeraalavltima, O ¢ otrama
nera, el tomar de las extremas por quita-
miento de las de en medio.

13. Ordenada proporcion es,quando fuere ¢l
antecedente al confequente, y el conle -

quenteaotra cola, como el confequente
a otra cofa. "
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LIBRO QVINTO DE
19. Defordenada proporcion.es quandofue-

re el antecedente al confequente,como ¢l |
antecedente al confequente, yel confe- j
quente a otra cofa,como-otra cofa al ante |
.cedente. S i i1 493
“’. Eftendida prepmcw es: quado fuere.co |
“moclantecedenteal confequente; affi ¢l
antccedente al confequente: y fuere tam-
bien como ¢l confequente a otra mfa afli
el confequenteaotracofa, .« .. .fo
21. Percurbada proporcion es. quandﬂ ﬁcdu
tres cantidades: yo*:r;rs yguales a ¢llas.cn
numero y fuere g como.en las pnmcras ca
_tidades el antecedente al confequente ,
afli en las fegundas cantidades elantece-
dente al confequente:y como enlas pri-
meras cantidades el confequente a otra
cofa, aflienlas {egundas otra cofa al ante-
. ﬂedcnte T ~

Theorema.r. Pmpéﬁﬁnm SRR

{Ql fueren qlnunas quanndadcs de otras al
ounas quantidadcs yguales en numero cada

qua.lfs de cada quales ygualmente multipli-
ces



| FTCEVCLIDES” T g,
ces,quan miiitiplice dela vna es la vna quari
dad tan mulriplices de todas {eran rodas.

B0V &1 § 3 5 ~f:.'.if. yE PR ipoa FE ik 101
& L e ale ; - - 3. ¥ ke S - ' -
éaSean . .ilq;y; j%._:qu_t;i_t;_ua;nfes.?i B.CD. de orras algtiasqua

tidades yguales eri ﬁflﬁi%'rﬁ.E_Z.yg:‘n3111i311te muiciplices ca
da quales de cadz2 quales. Digo que quan multiplice es la. A
Bdela.E.tai mulciplicesferanla. AB Y 1a. C 1) | do las dos.
EiZgP-G'rqliﬂ'?Eé}aguaHn'ﬂit&'nﬂﬂtipﬁce la
AB.delaE.yla.CD.dela.Z luego quan
tasquantidades ay enla; A B.yeuales ala
E.tantasay enla.C Diygualesala.Z. Di-
uidafe pfes la. A B.en quantidades youa
les alda’E efto es,A LI Biy tambienls. ¢ &1
D.en quantidades ygualesa 12.Z.efto es
CT.T D.luego elnumerodelas. cT.T L] 7
D.feraygual alnumerodelas.ALIB.Y | & I
porquesy gualla.AlLala.E.y [a.C T.ala |
Z.luegola.ALyla.C T.fonyouatesalas | :
dos.F.Z.y por efto porque tambienesy »f L 1
%Hi%&.ﬁﬁ V;IEE;-Y }ﬂ;LTl'%a:'la-E;f cambie . B Z
A8,y 2.1 Lhloderanalas dos E.Zilueoo duanrac -
A B.ygualesala.E.tantas tambien eniat%%g?:;f E[s; i
guales_ai;&s dos.E.Z.luego quan multiplice es 14, A B deffgy
tan._multzplz:fes fon.A B.C D.delas d 0s5.E.Z.luego fi i':lzerﬂ";‘&i
:ﬁﬁ:ﬁiﬁﬁ;ﬁ;ﬁ dz utri.{s algy Inas quantidades Y?lmlr:?; €
cada quales de cada quales te multinli
quan multiplicees lavna qua?mida' d '-dg:?;?; :- k: :: l:,[«“ :ihczs
sesferantodas de todas,lo qual conyi m.dem’g{h:a;{e L

AT |

s Ea ‘_-_Th'f:t:)rema.m. {753 Prnpﬂﬁciﬂn. z

€5Sila primera fucre ygualmente muftfplicé
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qumta dela Icnunda ygualmente. multmhce
quelafextade la quasta, tamblefi compuefla |
la primeray la quinta,fera de [a [egunda ygu |

almére multiplice, quela tercérdy lafexta dc
Ia quarta. i & L 1___:”%“1h._r;);.t..;;:i.;ﬁb

@2Sealaprimera.A B. };g';almente muilmphs“e dela ﬁ’-:gun 2 |

C.que la tercera.D E.dela quarta.Z:Y{ea tambien la quinea
B Lygualmente multiplice dela fegunda.C.comola fexta. E
T.dela quarta.Z.digo quélaiATicompuefta dela pﬂmemz
dela qllllltﬂ {era dela fegiinda: G.‘y’gna:hﬂente mﬁft&ﬂicﬁéquﬂ
laterciay fexta.DT. delamifma.z Al Bl 29%q S LD
quarta. Porque la.AB.esygualmente i 1] 2 22 ofia JB
multiplice dela.C.quela.DE.déla;: Z 14 v 200 %T:;{
luego quantas cantidades .hay fen = ficiio - TRYiIR &
la.A B.ygualesala.Citantas cantida~ oo fn o0 n3sh,
des ay tambien enla.D E.ygualesala - 7B -T2 ag-
Z.y por efto tambien quantasayen. i r i A2
la.Bl.yguales ala.C,tantas tambieay_-f ¥t ofik 1o g k.

i
" e 5 ]
ul f‘"‘-
i

L

enla.ET- yguales ala.Z.lnego quat:—ts Flal .82l iy
ay entodala.Alygnales ala.Citatas -+t o LCUTogl v 7L Lek
ay entoda la,D T.yguales alaZ: lue - r-_s[; pid.slaesifage B 4
go quan rnultiphce esla. Addela.Cin} 5.0+ aif nza s

tan multiplice es la.D T.dela.Z. Jueait AL |
g0 tambien compuefta.A I dela primera y dela qumta fe era;
delajegunda.C. ygualmente multiplice quela.D T.terceray:
fexta dela Z.quarta, Luego fila primera dela {egida fueresp
gu ialmente multiplice que latercera dela quarta,ylaquintz
dela fegunda ygualmente multiplice que la fexta dela quar-
ta,tambien compuefta laprimera v laquinta fera de la {egh

daygualmente multiplice que la terceray la fexta dela quar

tajlﬂ qual couuino demoftrarfe,

| Theorema. 3
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Eh
Ty

i3 4Sici

{




EVCLIDES. g3.
qSicl primero delfegundo fuere ygualmen-
te multiplice que eltercero del quarto:y feto
marel dﬁ:l Pfimfi‘l"{) ¥ dt‘l tercero YgURIInQH’CC
multiplicfs:tambié porygualelvnoyelotro
de los que fueren tomados fera ygualmente
mu[tiplice delvnoydelotro,el vno de] feot-
do yelotro del quarto. -

é& Sea.A.el primero de.B.fegiido ygualméte multi plice que
el tercero.C.de el quarto.D,y tomenfe delos mifmos. A C.
los ygualmente multiplices.E Z.I' T . Digo que de. B. es.E Z.
ygnalmente multiplice que. T.de.D.
porque.EZ.de. A. esygualmente mul
tipuice que.l T.de.C.Luego quantasca |
tidadesay en.E Z.yguales ala. A.tdtas l |
quantidades ay tambien enl T.ygua- -
lesala.C.Dmidafe.& Z,en quacidades |
yguaiesala.A.quefean. EK.KZ . .yla 7 T
1T.enygualesala.C.quefeanlL.L T -
yaflifera ygual el numero de. EK.KZ
alnumerode l L-L'T.¥Yporque. A.de | |
B.es multiplice ygualmente que, C.de I - I
D.y esygual.EK.ala.AiylalL.ala.C g L AT 6 B
Inego.E K.de la. B es multiplice ygual
mente que.l L.dela.D,y por efto tan ygualmente multiplice
es.KZ dela.B.como.L T.dela.D.Luego porqueel primero
E K.del fegundo.B.es multiplice ygualmente que el tercero,
IL.del'quarto,D.y es el quinto.K Z.de.B.feglido yenalméte
multiplice § el fexto.L T.dél quarte.D.luego(por la.z.del.s.
, €elcopuefto primero y quinto.EZ.del mifmo. B. fegundo es
multiplice ygualmente que el tercero y fexto.] T.de el quar
tod).Luego fi el primero de el fegundo fuereygualméte mul

tiplice

TZ T

: =




LIBRO QVINTO DE |
tiplice que el tercero de el quarto,y fe tomaren del priméro
y deltercero ygualmente multiplices tambien por ygnal ¢f |
viioy el otro de los g fuerd tomados fera ygualméte mult - |
plice delvnoy del otro,elvno dlfegiidoy el otro del quarto |

Theorema.q.  Propoficid.4.

qSicl primero alfegiido tuuiere Ja mifma ra |
zon que el tercero al quarto,tabien los ygual |
méte multipiices del primero y del terceroa |
los ygualmente multiplices del fegunds ydel |
quarto,fegun qualquicra multiplicacio, ten-
dran la mifma razon,tomados entre i .

é&El primero.A.al fegundo.B,tenga la mifmarazon qelter
¢ero.C.al quarto.D.y tomen(e delos dos.A.C.los yguaimen
te muy ltiplices.E.Z.y de losdos.B,D.otros ygualmente mul-
tiplices como quiera.I.T.Digo que como f¢ ha.E.con.l.afli fe
habra.Z.con.T. Toméfe = °
delosdos.E.Z.los ygual
mente multiplices. K. L,
v delosdos.I. T.otros y
gualméte multiplicesco
mo quiera que {fea. M. N.
y porq.E.es multiplice§
A.ygualméte g-Z.de.Cy
de los dos.E.Z. fetoma-
ron los ygualméte multi
P‘IEEES.K.LIuegﬂ. K.por
la.3.delisies de A.multi-
plice ygualméte a.L.de
C.yporlamiimacayfa X




: EVCLIDES. 7 6.
es tibien.M.multiplice de.B.ygualmente que.N.de.D.y por
que es como. A.2 {a.B.afﬁ*!ﬂ_.iC.a IE.TD. y le tomard deias dos
A.C.los ygualmerite multiplices.K. L.y delas dos.B. D.otros
ygualmenfe-mlﬂf:i‘plices comoquiera,efto es.;M.N.lnego f.K
excede a.M.tambien excede.L.ala.N.y fies ygual ygual,y fi
menor,menor por la.6.difinicion del.s.)y fon. K.L.dclos dos
E.Z.ygualmente multiplices.y fon.M.N.delos dos.. T.otros
ygualmente multiplices como guiera.Luego como feha, E.
con.[LAfl1.Z.con. T.luego i el primero con el fegundo tunie
re lamifma razon que el tercero con el quarto tambien los
- ygualmente multiplices del primero y del tercero conlosy-
gualmente multiplices del fegundo y del quarto fegunqual-
quiera gultiplicacion,tendran la milmarazon, tomados en
trefi(por la.6.definic1dylo qual conuenia demoftrarfe.

Lemma,o aflumption.

gPucs porque cfta demoftradoque [1.XK.exce
deala.M.tambien.L.excede ala.N.y f1ygual
ygual.y fimenor menor.Es manifiefto q i.M
excede ala.K.rambien.N.excede ala.L.yl1y-
- gual ygual,y fimenor menor.Y porefto fera
que como e ha.l.con.E affi. T.con. 7. '

Corolario.

| « .* : - o’ . 3

¢ aqui es manifiefto que fi quatro quarida-
-des fueré proporcionales,a la contra tambié
. feranproporcionales. |

Teore
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Theorema. s. Propolicion.s.

€5ivna quantidad fuerc de ofra quantidad
ygualmécre multiplice que la cortada dela cor
tada,tambienla quereftadela que refta fera
ygualméte multi pliceglatodadelatoda.

¢ Laquantidad,A B. dela quantidad.C D.fea ygualmente
multiplice §la cortada. AE.de la cortada.C Z. Digo § tabien
la.EB.Grefta de la q refta.D Z.es multiplice ygualméce G to
dala.A B.es multiplice de toda Ja.C D.hagafela,E B.td muld

"t

plicedela.C L.quas multiplice esla.A E.dela

CZ.y porque(por lafuppoficion)la.AE . es &
de.CZ.ygualmente multiplice que.AB.dela 1
CD.y ponefe que.A E:es de.C Z. ygualméte B

multiplice gne.E B.de. C1.Luego. A B.es de
las dos.1 Z.C D.ygualmente multiplice, Lue
gola.lZ.esygualala.C D.quite fe la commun
CZ.Luegola.lC.quereftaes ygualala.DZ |
querefta.Y porque. AE,es dela. CZ.ygnal- 27
mente multiplice que la.EB.dela.lC. y es y-
gualla.Cl.ala.DZ.luegola AE.esdelaCZ
ygualmente multiplice quela.E B. delaZ D
yponeiela. AE.dela.CZ. porysualmente D} B ;
multiplice que la.A B.dela.CD.luego la.EB_ dela.Z D. es

ygualméte multiplice que la.A B.dela.C D.lu
refta fera ygualmente multiplice dela. Z D
multiplice estodala.A B.de todala.CD.L
tidad fuere de otra quantidad yghaimente multiplice quela
cortada delacortad a,tambien la que refta de 15 que refta fe
rayguaimente multiplice quelatodadela toda. Lo qual cé
uinc demoftrarfe. | ’ "

Theorema. 6. Propoficion .s,
Sidos

C._

cgo la.E B.que
-querefta, quan
Yego fivna quan+

| 2]
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— 4 Y EVCLIDES. 8s.
€Si dos quantidades fueré de otras. dos qui
tidades ygualmentemultiplices, y algiias cor
tadas fueren ygualmente multiplices delas
mifmas, tambien lasreftates feran o a las mif’
mas ygualcs,o ygualmente multiplices delas
mifmas.

£ .

[ e o T N
f'f'.:f.'l 3

esLasdos quantidades.A B.C D.delas dos quitidades.E.Z
fean ygualmente multiplices y algunas cortadas. ALCT fed
tambienygualmente multiplices delds irifinas.E. Z. Digo q
tambien las reftantes.I B, T D.alasmifmas.E.Z . o les fon ya
guales,p ygualmente multiplices dellas.Sea lo primero. I B,
ygualala.E digo que tambien. T-D:es ygual ala.Z. pogafe la
CK.ygualala.Z.y porque. A Les de.E.ygrialmente multipli-

ceque,C T.de. Zyla.IB.es ygual ala.E.y 1a.K C.alaiZ. lye.-
g0. A B. dela.E. es ygualmentemuleiplice- = &
‘quela.K T.delamifma.Z;y ponéfé la, A Bid v s 8 T
1a.E.ygualmente multiphce quela.C D.dela’
Z.luego,K T.de.Z.esygualmente multiplice v~ - - |
que,C D.de. Z. pues porquecada vhadelag .
dos.K T.CD. es ygualmente multipliced.Z -
luego( porla.r.comun fentéeiadla.K T.esy=-

gualala.CD.quitefela comun.C T .luegola oy |
KC.quereftaesygual ala. TD.querefta.¥la ¢ |
Z;es'ygualalaK C.luego tambiert lg.ésiy 2 o i
gudlala. T'Dipor lo qital fila.I B.es yeuwala’] = |+ 7
I2E.féra tambi€. DT.ygual ala.Z.Delamif | | | | i
-lﬁi'at:iﬁiert'e‘;farmﬁié’:'d‘ﬁiﬂaﬂ:l‘hre_m{éysqﬁé:ﬁfi]é- 4 iE 1D IR i
re.d B.muleiplice deiE.tan multiplice fera. T D.dela.Z Tueeo-. i
fi dos quantidades fueien de otras dog quantidades )’gu:I# I

mente multiplices'y alotias cortadas fueren ygualinéte mul-*
flpllges delas mifmas. Tambien las reftas feran a las mifmas
oY M oygua L




{porlafexta comun lentécia ) yguales

| 1}5@.}'1&-2-&&0._0&3 mulsiplicecomo. | | |
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 y3uales;o ygualmente multiplices delas mif} -
umademoftrarfe. -+ - LB St masln'qualqig
Theorema7. . Propoficisy. =,
{Ij” yguales tienen vna mifma fazonavna
mi{ma,yla milinaalas yotaless - ey i

gS-i yguales las quitidades, A.B. y {ea otra citidad.C,come
quicra.. D'Igf? que qualqu‘i eradelas dos: A.B timiwh&hﬁfﬁf
razo ala nﬁ_lm-a.,C.ydla,_C.;a.cafda vnadlas. - A g %3
milmas A.B. Tomenie porla.3. del .5'_,) _
las ygualmente mul tiplices delas dos. A
B.yiean.D.E, ydela.C , fea otra como.
qutera maltiplice y fea. Z. pu es- porque- -
D.es ygualmente multiplice d-cjla_..&'.quﬁef ;
1a.E.d=la.B. yla.A es ygual ala.B. luegﬂ,
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L‘;I D, ala.I_?,.yes' Otra glq-uiera,z.,mufﬁi plt ;—'__
ce de_l__.:ja,__ milm.E luego fiexcede la.D.a--
12,Z excede tambienla.E.ala mifina. Z, .
y fi fgr.;a.l ygual,y fimenormenor.Y{on ...
D.E.ygualmence mulsi plicesdelasdos . ..

B
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gt;ierca_,lu g0 como es la.A.ala, G;;_,:;{Fi.la,._B.a la.C.Digo rii,br’:'
qla,C.acadavnade las dos.A.Bitiene ] a-mifmarazon. Porgj
ii,lifpuﬁﬂ:as c?ﬂa'_ mlﬁ_na,' manerademoftraremos feiﬁajﬁtémétﬁ '
qlaD.esygu al.ala:E.y es otra. q_lc-;]éu,i_érajz.lu,egﬂ. ﬁ;ia-._Z;ﬁrgi&g :

deala.D.excederatibienala.E, v 6 yoi -
eala.D.excederatibienala.E,y § ygual,ygual,y (i menot

?EW-Y ta.Z .es maltiplice dela.C,y Ia. D, E.de Jas dos.A.B,
on.otras multiplices gnalefquiera.lueco como fi ha O x4
alll tibien.C. AP B o L AHer *'*'-1"‘-"3‘.%9-*?ﬂ-ln@.&:.@-a.--%ﬁ@ﬁ}
A28 HADICN con. B.10E80 1as yenales tienen vna mifing razd
a vna mifma:y la mifina alas yguales,lo qual feauia de demo

@'gah % %
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- EVCLIDES,. 777 1 R,
".+* Theoréniai8, - .  Propoficion .8, =

clas quatitidades defiguales, la mayor

§ Sean las quantidades defignales; AB- C.y feamayorla. 4
B.quela.C.y feaotracomo quicracomo.D.digo quela. AB
gla.D. til_E‘-l_]E__mﬂ}’ orrazon queno.Cico la. Diyla.D.cola,
tiene ma&® or razon que:no co'la:A B.Porqué es ma yorla. &
B.quenocla; C. pongalelaBE. yenalala mifma.Cy affi 1a
menor de las dos.A E-!E;;B.-’Iiuﬂt;iplic;ida;,xéendra.a {er ‘mayor:
queno:la.D.Sez loptimero.AEme . .. - .0t
norqueno.E B.y mult; pliquefe.AE & =T

aftaquelo quedehiziere,vengaafer . | ;: -
mayorque. D, yfea fu-mule plices - * A
Z1.elqual ¢&mayor que;D.y qiran! 7- 1} - ek
muitiplie €s.Z I.de.A E fea tanmpls. | ST
tiplice.] T.de [a.E B.ylaK-dela.g, | {. °F T

ytomefe el doblo dela. B, Vi€ biy: togzimiios ol obe
defpues el tres doblo y fea. M. ydefs] - F pf -1

pues affivno mas,afta quecltoma- | | T
dovenga a fer hecho multiplice de o idards b i L Sk
I3,D.y primero.mayor que. K.y to. X T C P .M a0
mele yfea, N, el quadriipy lode,D.y primero mayor que. K.
Phesporque,K,es primero menoy qu e.N.luego. K, no es ma:
10r-que,M.Y porque ygualmente multiplice es; 1T, de.la.
EB;como es }fgqahnmt&mhltiplic,ee_,; Zl,dela;, AE . Luego:
(por Ia primera del s 1aZ T.es defy.A B vgualmére myl.
tlplic_ﬂ quela.K.de la.C.lucgo 1a.7 T.yla.K. fon ysualmente:
| !III.IIEIPHCEE dela. A B}" de IEI.C.(}'}{H‘ la iniﬁn;{)_ Otrof; por q
! T.es dela.E B, ygualmente my]¢ plice que 1a.X.de la.C.y es
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LIBRO QVINTO DE
ygual 12.E B.ala.C.luego la.] T.es ygualala. Ky fa.K.no e¢
menor que la.M. luego tampoco la.l T.es menor que ia. M,
Pero ¢s mayor la.Z Lquela.D.luego toda la.Z T juntaméte
es mayor que las dos.D.M.Y (on yguales las dos.D.M.ala.N
porque.M.es el triplo de.D.y las dos.M;D:fon el quadruplo
de.D.y es.N.el quadruplo de.D.luego las dos.M.D.fonygua
les ala.N.y es mayor.Z T.que.M.D.Luegola.Z T.excede 2
Ja.N.y no excede la.K.ala,N.y (61a.ZT.yla.K.dela.A B.yde
la.C.multiplices ygualmentey 1a.N.dela.D.es otra qualquie
ra multiplice,luegola.A B.con la;D.mayor razontiene que

‘1o la.(].dnn'Ia.D.(pnr..la.g‘-.'deﬁﬂiciﬂn'dei.g.')'Dig{} pues que |

¢ambien la.D.con la.C.tiene mayor razon que la.D.conlad
B. Pﬂl'qt}ﬂi&EfﬂﬂtEﬁ‘RElﬂEﬂﬁS affi;dela miftma manefa demo. |
firaremos que laiN.esmayor quela, K..perono mayor que |
1a.ZT-y la.N.es multiplice dela.D. pero lasdosZT.y laK. |
delas dos.A B.y dela.C.otras qualesquiera veualmentemul
tiplices.Luego (por 12.8.difinicion de el.s.)l2.D.conla. C.tie |
nemayor razon que la.D.conla.A B.qPeroaora la. A E-es
mayorque la.EB.luego multiplicadala menor.EB.feradlgi
navez mayor que.Dan altipliquefey fea.FT el maleiplicede

'E B.y mayor que la.D.y quan multiplice es.1 T.de a.E B.ha-

gafe tan multiplice.Z Idela.AE,yla.K.delaC. De la mifina
nanera demoftraremosquelaZ Ty la, K. fonvygualmente
multiplices dela. A B.y de 1a.C.Tomefe de la mifma fuerteel
multiplice dela.D.pero el.primero mayor q.Z Lpor lo qual
(3Li2 Z Lno es menor 4. M.y esmayor,1 T.q no.D.luego t0-"
da.Z T.excedealas.D _M. efto es,ala.N.y la.K.no excedea
Ia.N,por{ tipoco.Z LG esmayor §.1 T ,efto es,q:K. noexce
de ala.N.y de la mifma formarepitiedolod arriba haremos
1a demofiracio.Luego delas quitidades defiguales la mayor
. vna mifma tiene mayor razon q lamenor , y la milima ala
_menor tiene mayorrazongala mayor,lo qual couino de-
moftrarfe. .~ = .- . - 5 RRER

Theorema.g. Propoficion.y,
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€Las qtic 2 vna mifma tienen vna mifma ra-
ioﬁi[bn _}zgnales.cn_tr'e ﬁ:y alas que la mifma
tiene vna milma razon,ellas mifmas fonygua
$e8y . i onse 6pe v s v Gk
ée Tenga cadavna delas dos.A.B.conIa. -

C.vna mifmeairazon. Digo.que es ygual la
A.alaB.porquefinocadavna delasdos
A.B.noteridria conla.C: lamifmarazon. -
(porla oftanadelgminto) tienela,luego | - ¥
i'gﬂﬂ esla.A.ala:B. Tenga_-_ pues I_a_(:f vha -

‘miima @zona cadavna delas dos. A.B.
.digo que es ygualla, A,ala.B,porquefino -

amilma razonytiene laliegoygualesla 4 -
Ayala,Blu ego las queavaa mimiztienen -

vnamifmarazon fonyguales, entrefiya . A58 i I

las que la miﬂmg_tiﬁﬁr-vm :-miﬁna-. 1‘3.-"2'43-1'1;.;;-1 - ON | : 'ﬁ

ellas mifmas fonyguales. - =77 «wjrry - covr e e e T3
Theorema.ro. 'Q'Prbpi}ﬁ_t::iﬂnﬁﬁ L

€De las queticnenrazonayna -m'-if'fmjla que h

tiene mayorrazon,aquella es mayor:yalaq
- ‘ = T I et

la mifma tiene mayor razo,aquella es menor

é¥Tengala.A.con la.C.mayor razon que la.B.conT1a.C. di.
goque la.A.es mayor que I_a.B.pgrque fino,ola.A. és-ygu_al i
ala.B.o menor que ella.Ygual en ninguna maneraesla. A a |
la..Bflpurque cada vrnade las dos.A.B.tendria la mifmarazon i
con a.C.pnr la nona del quinto)no la tl?l‘lﬁjluﬁ'gﬂ,ﬂ,en nifg-
gina manera es ygual a la.B.N1tampoco es men or.A.quela i
B.porqaela,A.tendria conla.C.menor ras onquela.B. con b
o L’i 3 1&- Cu I]'

'rii




- doquetamoco esygual.Luego: mayores daiigt 010
‘A,quela.B,Tenga pues la,C,c onla,B,mayorra -
- zon que la,C,conla.A.Digoque es menor. B,

< fgwSean como la.A

‘conla.Z.digo §co- |

. LIBRO QVINTO DE
L’iﬂ'-,.-é#([?ﬂr laofkaua del quinto)no latiene, lug-.. . . 7

i

0 la A, no es enor que 1a.B.y efta demoftra-

queno. A, porque fino, olees ygual o mener |
que ella.ygual noloesla; B, ala;A yporque la -

C.tendria vha mifmarazon:a.cada vnadelas' |
dos,A,B,( por lanoradel quinto)nola tieney -}~ 7
luegola.A.enninguna manera esygualala.B.ni =7+
tampoco estaayor la.B.que la.A. porque la.C. - -
con la.B.tendria menor razon que 110 con la: &, -

(por la o&tana delquinto)no la tiene,luego maydiesla B; |

es 1a.B.que la.A.luego de las quie tienen razon a yna’ mifma,

314 tiene mayeor I:a.zﬂil-;aqueiia esmenor.Lo quial o anr i

demoftrar. . v jiosooa e lnpeid i
Theorema.at . Propoficionsr1.

q‘Lag razones C]_lltzf(}fl vhasavnamifma ,{bn :

vnas mifmas entre {1.

conla.B.affila.C.co. . 2o g R
I2.D.y comola.C. | o
conla. D.aflila.E. § it s

mofehala. Acola | { % |}
B.affila.E.conla.Z | ' -
Toméfe delastres
A.C.E. las ygualmé

rl Lo

te multiplices y fed l I '; i h e I
1.7, R.ydelastres 4 L 1 b & 1 k=i
B.D.Z.otrasquales * A B LT cCDPDMKBPEZYN
quiera ygualmente multiplices,y fean.L.M.N. y PW‘WEF?-.;

mo %

que la.A.y demoftrofe que tampoco es ygual, lnego menor |

i
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ZC EVCLIBES. ! 7 - 8 8.

mo fe halaA.co la,B.affila.C.conla.D.y tomaremnfe dela.A

del3.C,las ygualméte multiplices. .T.y de las dos.B. B.o
eras qualesquiera ygualmente multiplices.L. M.luego fi la. L
excedea Ja.L.tambien.T.excede a. M.y f¥'vgnalygual,y fime
nor menor(por la cduerfa dela.é.defini.dl.s.)Otrohi porgeo
mo fe hala.E.ala,Z.afli la,C.ala,D.y delas dos.C.E.{etoma
£5 las ygualméte multiplices.T K,y delas deos.D.Z,otrasqua
lesquieray ualmrentemultiplices.M.N.Inego fi excede 1a. T
ala.M.tambié excede la.K.ala.M.y fi ygual ygual,y imenoz
menor(por la mifima)y fi excedela. T.ala. M. tibien excede
1al.ala.L.y fiygual,ygualy fimenor menor:(porlamifma
conuerfion)por lo qual {1 excede la.l.ala.Li.execede tambien

la.K.aladly fiygual ygual,yfimenor,mener(perla mi{ma)

ylonladyla.K.dela.A.y dela.E.ygualmente multiplices..Y.
1as dos. L. N.otras gualesquiera yguaimére multiplicesdela
B.y deld,Z.luego como fe ha la.A conla.B.aflila. E.cala.Z.
Luego lasrazones que fon vnas avnamiima, fonvnas mii-
mas entre fi.lo qual cduina demoftrarde, - o cee

Theorema, «12=..  Propoficion.iz, -

aaaaaaa

oa n_;prdpordoﬂ,&mq ue como lavna de las
antecedentes a vha de las confequéres,aflito
das las antccedentes a todas las confequétes.

¢Si fucren qualesquicra quantidades que té

éaSean algunas quatidades que tengan proporcion.A. B.G,
D,EZ comala;Aals,Baflila;Cala, D,y la;E2la. 25, Di-,

goque como fehala,A.ala,Baflifchanlas. ACE , con las
BD Z, Tomenfe las ygualmente multiplices delas, A.C,E
fean,], T K.y delas,B,1D,Z otras qualesquiera ygualmente

; . : - g ;
muiciplicesy fean, L, M,N,Y porque como ie ha ta.A.alz,B.

aff; la,C,a1a,D.via,E,ala,Z,y dé—iasjﬂjt}E: . fe tomaron las

}’:g,u aimente multinlices I T, K,y de las; ByD)Z. otrasqua-.
g I | 4 les.

|I"'I:



LIBRO QVINTODE
les quiera ygualmé
ente multiplices y
fean.L.M.N.ypor- |
quecomofehala. A |
ala.B.afsila.C.ala |
D.yla,E.alaZ,yde | - 9
las.A.C.E.{etoma- 1 | 1 < : | 4
tfonlasygualmente | | -7 § Tovzaesgars g
multiplices.1.T , K. ;B e I R I B IO o8

k|

ydelas.B/D.Z.otras | A AR . ek Hha s
gnalesquieraygual IR 1 PR Y SO 1

merﬁtemultlphcmq K A B I} z L
{on-L,M.N.luego f1- - -I.. C E" Mzi'

1a.L.excede ala.L.excede tabienla T.alaM 4,y la. K ala.N, y
fivgual 'ygmﬂ ;y4i menormenor.(poria connerld dela. de.

fimicion dél.5.)por lo qual'tambien fiexcede] la.l. ala. L. exce
den tambienlas L. T.K.alas.L,M,N,y 1 yﬂua les }?QMELE’E.,,}’ 1)
smenores menores (por la mifma,r yfonialy las 1T .K:ygu-
almente multiplices dela.A.y delas.A.C.E. porq (pos - fa.r.del
5.3 fueren quales’ quiera qtlatzdades de.otras quales quiera
Gt Jadesyguales € numero cada gualesd cada quales ygual
meutemu*[ughces}quan mulitiplice de lavna'es lavna ta mu]

tiplices feran todas de todas.¥ por efto tambien la.L.y las.l,

M.N.delaB.y delas.B.D.Z {on ygualmente mrunghces tue
o como fe hala.A.conla. B.afsila. A ;C.E.alas.B.B.Z. fgaurla
6.definicion del.s Yluego fi fueren g_uales quiera quatidades
gue tengan proporcion, fera que como vna delas anteceden
tes a vnadelas confequentes afsi todas las antecedentes atp
das las canfecluentes Lo clua.l {e hama de ﬂtmaﬁmr :

Theorema.13. =~ Prﬂpuﬁcmn !;

4 Si ia primeraala fccruda tunyiere la mifma

gazon gucia tercera ala quarta, y tengalaser.
. gem
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EVCLIDES. 89,
ceraala quartamayor razon que la quinta a
la fextarambicn la primera ala fecundaren-
dramayorrazon que la quinca ala fexra. .

r éa La primeéra. A.ala {e gunda. B.tengalamifma razon que
' latercera.Cyala quarta.D perola tercera.C,alaguarea.D.té
gamayor razonque la qumgta.E.alafexta, 2, Dizo que tam-
bienla primera, A,ala fegunda.B,tendramayor razon quela
quinta,E,ala fexta.Z.porgue la C.ala. D, tiene mayor razon
quela,E;ala.Z comenfe pues delas dos,C,E, las ygualmente
-multiplices.I.T,y defas -~ - I =
dos. B3Z. otras quales.
qaiera ygualmére mul.
wiplices, K.L.d tal mane
rague.l,excedaala,K)y °
1a.T.ala.f.,nolaexceda
Y quan smultiplice es, I,
dela,C,ta multiplice £i .
bienfeala,M,dela, Ay .
y quaz-multiplice es la- |
K.dela,Dytanmulepli | -] - | S
cefeatambien.Ndela, | { | | 1 .17 |
B,Yporgcomofehala | | | | .| ; I |
AalaB.alsilaCala, MAB N I CDRXT EZL
T.yicrtomard dela. A, TR

y dla.C.las ygualmé cemultiplices,M, Ly delas dos, B, D, otras
quales quiera y gnaimente.xr;ult:;pli:g:;s_.lﬁ JKU egeift excedela
M.ala. N.excede tzbienlal ala K y fiygual yeuzl v fimenor
menor(porlaconnerifa dela,6. definiciondcls ) v excede
(por laconftrucion)la] .ala, ¥ luego excede tambien la, M,
ala.N yanoexcedeia, T,ala L.y {fon. M, T .lasygualmcaze,
muitplices delas dos. ALE.y las. N L.delas.B Z. otras qu alef
quiera yeualmente muleiplices.Lyegola. A ala B tiene ma-

yorrazon quela.E.ala.Z.por la.8,definicion del.g,luego fila

pri-




- LIBRO OQVINTO DE
primera a la fegunda tuuiere la mifmarazonglaterceraafa
quarta,y tenga la tercera ala quarta mayorrazon qla guin.
taala fexta,tambien la primera ala fegunda tendramayor
razon que la quinta ala fexta.Lo qual couenia demoftrarie

Theorema.i4. - Propoficion.14.

q Sila primera a la fegunda tuniere la mifma
razon que laterceraalaquarta, perola pri-
mera fuere mayor que latercera,tambien la.
fcgundaferamayor quela quarta:y f1 ygual
yeual:y {i menor menor. < ol g

éa Laprimera.A.alafegiida.B.tenga Ia mifma
razon que la tercera.C. ala quarta.D. y fea la
A.mayor que la.C.Digo que tambien la.B . es
mayor que la.D.porque la.A.es mayor quela
C.y es otra algun a quantidad.B.luego(per la- _
oftaua del quinto )la.A.ala.B.tiecnemayorra
zon quela.C.ala.B.y comola.A,ala.B.affila 75
C.ala.D.Luego 1a.C.ala.D.tienemayor razé ~=
que nc la.C.ala.B.Y a lo que vnomi{me tiene
mayor razd,aquello es menor( porla decima
del quinto)luego menor esla.D. quenola.B. -
por lo qual mayor esla.B.qnola.lD.Dela mif- 1
ma manera tambien demoftraremos guefifu p
ere ygualla.A.ala.C.lera tambienygualla. B,
ala.D.y fi fuere menorla. A.que Ia.C.tera tambien mener-la
B.quela.D.Luego fila primera ala feghda tuuiere la mifma
razon que laterceraa laqnarta, pero laprimera fuerema--
yor que la tercera,tambien Ia fegtida lera mayor que laquar-
ta,v i1 ygual ygualy fimenor menor . Lo qual conueniade-
moftratie. St L {s B AR T
Theo
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EVCLIDES., ¢+ 9 0,
e 77 a0 THeorema.is. Propoficion.rs,

qLas partesde [as muitiplices de vna mifma
manctaticnen voamilma razon tomadas en
tre {1. - ~E & ' |

ewSeala.A B.de la.C.ysualméee multiplice que la. D E.dela
Z.Digo que como fe hala:C.con la.Z.afli {a, A B.conn la, D E,
porquela.A B.esdela.C.ysualmente multiplice que la.D E-
dela.Z.luggo quantas quantidades hayenla.A B.yguales a
la.C tantas hay enla.D E.ygualesala.Z.Di |
uidafé42.A B.en quaatidades yguales a la ¥
Ceftoes.ALIT.T B.yla.DE. ¢n quantida
desygualesala.Z.efto es. DK.KL.LE. fe.
rapues elnumero de las. A 1] T.TB. ygual
alnumerodelas. DK.K L.LE.Y porquelas !
A LIT.TB, fonvguales entrefi, tambien Ky
DK.EL.LE. feranygnales entrefi, lnego
comofehalaAlalaDKaflila] T.alakK ;
Lyla.TBala.LE.luego( porladoze del T
‘quinto)como e havno de los antecedéres : |
‘avno delos confequentes,affi todos los an b 1

D7

tecedentes a todos los célequentes. Luego
comofehala.Alala.DK.aflifehala. A B, | i
ala.D E.yesygualla.Ala la.Cyla.DK.g 2 B € B |
la.Z.luego como fe hala.C.ala.Z. aflifehala.A B.ala. D E.
Luegolaspartes delas multiplices de vna mifina manera tie
‘Nen vna mifma razon tomadag entre f1. lo qual conyino de-
moftrarfe.

Theorema. 16. Prepoficion,14.

el

€51 quatro quantidades fueren proporciona
les tambi€ traftrocadas fers proporcionales.
| ) Sean
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gSean las quatro quitidades proporcionales.A.E.C.D. que

como la.A.alaB.aflila.C.ala.D.Digo que traftrocadae fera

proporcionales,que como la.A.a la.C:aflila.B.ala.D.tomen
| {e delas dos.A.B.las ygualmente multiplices. E, Z . y de las
I dos.C.D otras qualesquiera ygual | |
mente multiplices. LK. y porqne la I
E.dela. A.es ygualmentemultiplice
que la.Z.dela.B.y las partes de las
multplices de vnd milma manera |
tienen la mifmarazon tomadasen |
tre fi(por la precedente) luego co- | - - - .
mo (e hala.A.ala.Baflila.EzlaZ, - + %
Y comoiehala.A.ala.B.afiila.C.a @ |
la.D.Luego tambien como {e hala -
C.ala.D.aflilaEalaZ.(porlaarn |, | |
del.sotro fi porque las.I. K. delas .\[ L.t B P L e
d0s.C.D. fon ygualmente muleipli- ! | L 4
ces , ylaspartes de las multiplices | N (N T | ]_
devna mifmamaneratienenlamif £ A B Z K C D I
ma razon tomadas entre f{i (por la.15.dels. ) Juego como fe
hala.C.ala.D.aflila.K.alalycomofehala.Cala.D. afli la
E.ala.Z.luego tambien comofe hala.E.ala.Z .aflila.K.ala.
L(porla.r.del.s)Y ﬁ.c[Lu_atr{:i quantidades fueren proporcig
nales,pero la primera {ea mayor que la tercera, fera tambié -
Ja fegunda mayor que la quarta,y fi ygualygual, y (1 menor
menor,por la catorze del quinto.luego {1 la.E.excede ala.K
cambien excedela.Z.ala. Ly fiygual ygual , y frmenor me-
not,y foun las dos.E.Z. ygualmente multiplices de las dos. &
B.ylasdos.K Ldelasdos.C, D . otras qualesquiera ygual-
nrente multiplices.Luego (por la fexta definiciG del quinto)
comoiehala.A.ala.C.afliesla. B. ala. D. Luego fi quatro
quanti;{ades fueren proporcionales tambié traftocadas fle-
ran proporcionales.Lo qualconuino demoftrar le.

3
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EVCLIDES.
Theorema.1y | Propoficion.1s,

9 1.

q Silas quantidades compueftas fueren pro-
po rcicnales.tambicn diuididas feran propor
cionalds. | 2SR

&Sean las quantidades copueftas proporcionales.AB. BE
€ D.D Z.ycomofehala.AB.ala.BE.aflila.CD.ala.D 7,
Digo'que tambien di :.1idid:=15 feran proporcionales quecomo
la.AEfehaconta.BE.Aflila.CZ.conla:D Z.tomenfe las s

gualmétre multiplicesdelas.AE.EB.CZ
ZD.y fRan. IT, TK.LMMN.y delas

dos.E B.Z D.otras qualesquiera ygual. PT
mente muleiplices, eftoes KX.NP.Y 5 !
porque. T.dela. A E.es ygualméte mul- ¢ - |

tiplice que [a. T K.dela. E B.luego ygual -
mente multiplice es.I T.dela.A E.quela K7
IK.dela.AB/porlardels)yesIT,y- NT
gualmentemultiplicedela. AE. quela.l 7
M.1a.C Z.luego la. 1 K.youalmente mul-
tiplice es dela.A B.quela.L M.dela.CZ. T+ A7
(porla.z.delmifino.)Otrofi porg. LM.
esygualmente multiplicede. CZ. quela 7 E| zi {
MM.dela,D Z.luegola.LM.Gla. CZ.esy
gualmente multiplice quela. L N, de [2 T
C D(por la.r.del milmo) y erala.L M. ygnalméte multiplice
dela.CZ.que la.IK.dela.AB.luegola.l K.deja. A B.es ygual-
mente multiplice que la.L N.dela.CD.Luego laIK.vla.L N
{on ygualmente multiplices de las dos. AB.C D. Ytem porg
[a.T K,dela.E B,es ygualmente multiplice §la,M,N,de la,Z
D.yesla.K X.dela.EB.ygualmente m nitiplice quela.N.P.de
1a,Z D.Luego(porla fegunda del milmo)compueftala, T X
dela.E B,es ygualmente maltiplice quela,MP.dea,ZD.Y
Porque comofehala,AB.ala,BE afliesla,CD.ala.DZ.y

3 KA | fe

BL DL LL-
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fe tomaron delas dos.A B.C D.las ygualméte multiplices. 1 K
L N,y delas dos.E B,Z D. otras qualesquicra ygualinéeemy]
tipl'ces,efto es;T X.M P.Luego f1lad Kiexcedeala.TX tam
bienla.UNaala. M Py _{i;ygif.a‘l:j?g{:_ﬂ;fﬁ menor,menor(por
Ia conueriadela;6.definicion del.s:jéxéeda puesla. 1 K. a I3
T X.luego tambien quitada la comun.T K.€ cedelall T .alq
KX.yfiexcedela.lK,ala, T X.excede tambiéla.L N.ala. M
P.excéda puesla,L-N.a:la. M P.y quitadala coma. M N;exce
de tambienla,L M. la,N P.porlo qualfiexcedelal T. ailz
K X,excede tambien la, L Miala:N P;Delemejante manerd
demoftraremosque fi fuerela,l T.ygualala. K X {eratabig
la.L M,ygual ada,N P,y fimenor menor,y{onla;d Ty lad
M.delas dos,AE.C Z;yghalmente ninltiplices,y la:.61 Xuyila
N P.otras qualesquiera ygualmente multiplices delas dos.E.
B.Z D.Luego como fe haja,AEjaln,EB,afliesla. € Z.ala.Z
D;( por la.¢.definicion de el.gYluegodilas quantidades com,
pueitas fueren proporcionalesy tambien dinididas{eran pro-
porcionales.Lo gual congino'demoftrarie. Serle:

TR A e {3 e~ ik
- 'l-.--

Theorema.r8..0:~ . [ . Propoficions1&.-: -

ﬁESI dlhldldaslasquanud adfjs f{}ffﬁ'n s
proporcionales, tambi€ compueftase].

feran proporcionales. - - :
é‘a.:.S_eaﬁIas diuididas qﬁﬁntidaﬂ{s p’fﬂpﬂr_ciéﬁ*a_.i o o
lés. AELEB.CZ.Z D.quecomofe hala, AEjala, -} 7157

E'B.afli{eala,C Z ala.Z D,digo que tambien co-
pueftas feran proporcionales ,qué comola. A B,#1° ¢ -
ala.BE,;aflila,CD.ala, DZ. Porquefino fehan '} -~ {
dcomo la,A B.alaBE,afli 2.CD, ald.Z B0 10 ¢ el
gcomola,AB,ala.BE.aflila.C D,aotramenor | |

Gla.Z D, omayor.Sealo primero alsmenor,DJ 'L L7
y porquecomo fehala. AB,ala, BE,affila,CD/ B~ “B5
B | ala




EVCLIDES., 3,
fa.A,ala.B.mayor razon tiene que Ia.CJaIa;_B. y como fe ha
la.A ala.B,afsi esla.D.ala,E.y como la.C.al2,B.otro fi, tam
bienh.‘Z.aIa} E.luego tabien la. D', ala.F.tiene Iayor razon
quela.Z.ala.E.(por el corolario dela.4.dél.s.)y delasquetie
nen razon a vna mifma,la que tiene MAayor razon,esmayor
(por la decima del.s. )luego mayor esla.D. que la.7. Tam-
bien dela mifma forma demoftrarémos que fies ygual la.A.
ala.C.tambien {era ygualla,D.ala.Z.y fi menor,menor , hie

go fi fueren tres quitidades y otras-a ellas yguales en nume
ro,tomadas de dos en dos en vna mifma razon,pero por y-
gualla primera fuere mayor queé la tercera,fera tambien la
- guarta mayor que la fexta:y fi ygual,ygual: y fi menor me-
nor,loggal conuenia demoftrar.

o

| Theorema.zr. Prﬁpﬁﬁéinn;zi. o ar
- €Sifueren tres quantidades,yotrasacllasy
- guales ennumero , tomadas de dosen dosy
envnamifmarazon,y fuere la proportis de
ellas perturliada | pero porygual la primera
tueremayorque Jatercera, fera tambien la
quarta mayor que la fexta:y i ygual,ygual: y

{imenor,menor. .
éd Sean las tres quantidades.AB C. y otras ;:-_311;;5 yguales
ennumero.D EZ.tomadas de dos en dos, v envna mifma ra
.zon,y fea la proporcion dellas perturbada,que comola. A,
ala.B.afsila.E.ala.Z.y comola.B.ala.C.afsi la.D.ala.E. pero
por.ygualla.A.fea mayor que [a.C.digo que tambienla.D,
{efamayor quela.Z.yfiygual, ygual:y fi menor, menor.Por
‘que es mayor la.A.quela.C.y vna otra.B.luego (porla.8.del
quinto)la.A.ala.B,tiene mayor razd quela.C.ala.B.y coma
“o1a,AalaBaflila.E ala.Z. otro f; como la,C,ala B.affi 1a.E,
-ala.D.Luego tabiena.E.ala.Z.tiene mayor razon que la.E,
. LT ey s SRR o
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21a,D,por el corolario de
la,4,del,5,y al2 g vna mil-
m1tiene mayor razon, aa
quella esmenor,porla.io.
del.s.lnego menor es la, Z.
quela.D.luego mayor esla
D,quela.Z. Tambié demo
frraremos dela mifina firer
tequefila.A, esygualala
C.leratabienla.D. yguala a -
la.Z.y i menor mener.Lu T i |
ego fifuerentres quantida I i I | J.
des, y otras a ellas yguales -} L g
€ numero,tomadas de dos A BCCCDDTUDE
en dosy € vna mifina razé. | |
y fuere laproporcion de ellas perturbada,perc por yegual la
primera fuere mayor que la tercera:fera tambien la quarta
-mayor qlafexta,y fiyzual ygualy fimenor menor, lo qual
conuenia demoftrar e .

Fheorema.zz. Propoficion. 22. -
Sifucren quales quicra quantidades,yotrag
2 cllas yguales € numero,tomadas de dos en
dos envna mifmarazon, tambien por ygual
cftara enlamifmarazon. BT
é® Sean qualesquiera quantidades. ABC.yotrasaellasy
gualesen numero.D.E.Z.tomadas de dos en dos en vna mil
marazd,{comola.Aaja.B.all [2.Diala.E.y comola.B.ala
C.aflila.E.a 12.Z.Digo que tambien per ygual eftaran enla
miima razom,que como la.A.a 12,C.afl; la.D.ala.Z. Tomen
fedelas dos.A.D.lasypualmente multiplices.. T.y delasdos
B.E.otras quales quiera ygualmente multiplices.K.L.y tam
bi€ delas dos.C.Z.otras qualesquiera ygualmente multipli- -
ces.M.N.yporqcomofe hala. A.a1a.B aflila. D, ala. E.y de
lasdos.A. D.fe tomaron Ias ygualméte multiplices.L.T.y de

- las:
i s

7




EVCLIDES.
las dos.B.E.otrasqua
lesqideraygualméte - -
multiplices.K.L.Iune- !

o(por la, 4. del, 5.) ) P
fﬂm’ﬂ {fehala.l. ala. ,

Kaffila. T.ala. L.y |{ 1 =
por efto comola. K,
glaM.aflila.L.2la Nt | | T
luego porque {0 tres 7
;qu‘itidades.l.K.M.y T ¢ 7 7 l _ ‘ | ;’:"
otrasacllas yguales | o B :
ennumero. T.L,N. I T T 7e's - £ =
tomada® de dos édos | J_ j. L | |
yenvnamifmarazoy MAB C DEZT LN
hleg;}pﬂry.gpal(pﬂr ‘s RIS

la.20. del. 5.)fi excede [a. N.a la. M. excedetamkbienla. T.53 -
la.ly fiygnal ygualy fimenor menor.Y las dos ] T.fondelas

dos.A.D.ygualméce multiplices,y las dos.M.N, de las dos.C
Z.otras qualesquiera ygualméte multipiicfsjluegn(pmla- 6.
- dehnicid del.g,);mnﬂ fehala.A.ala.C.aff la.D.ala.Z. lyego
fitueré Glesquieracarid auesy otras a ellas youales € numero
tomadas de dos é dos é vna mifmarazs tabié por ygual efta
+a enla mifma razon.Lo qual connine demoftrarfe,
" ;Th?ﬂfﬂ_ﬂﬂala-_ Ji Prfﬂpaﬁ{:ipﬂ.-zg. P
@ Sifueré tres quatid ades,y 6tras a cllas ygua
les € numero romadas de dos & dos evna mif
marazo,yla proporcio dellas fieie perturba
databien por vgual eftarzen ta mifma razg,
‘ea Sean lastres quantidades. A BC, v

otrasa ellas youales
crnumerotomadasde dos en dos'g 1a mifma razon, D.E.Z -

Yliaproporcia dEHas"fea_pertur[mdalqne comola.Aala. B
. afsi Ia.E.a’,-!a.Z.y como la,B.ala.C,afsi]a,D.ala.E . Digs ¢
fera tambien como la.A.ala.C.afsi la.D.ala.Z, Tomenfe do-
las.A B D.las ygualmente multiplices. 1, T, K.y delas. CE Z.
.-Otras qualelquiera y gualmente ryle; plices.t..M. N,y pord

N2 las

2%

. = e
o T Y — e e
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[as.IT.delas.AB.fon

ygualmente multipli

ces,ylas partes delas 71
multiplices d vna mif |
ma manera tienen v-
namifma razon(por ’
la.15.del.s.) luego co !
mo {eha la.A.ala.B.a | : 5
{13 la.L.ala.T.y por e- {
fto tambien comola |
E.ala.Z.afsila.M.ala ‘ |
N.y como fe hala.A. I T J 1o % h:

1 I

cola,B.afsila.E,cola | | 1

J. 4 AL - L

Z,luegotibiencomo I T K A B € D EZ 1 y N
la.Lala.T.afsila.M.ala.N.(por la.1r.del.s . DY porg como f
hala.B.conla.C.afsies la.D.ala, E,yeftantomadas J elasdos
B.D.las ygualmente multiplices, T K. ydelas dos.C,E. otras
algunas ygualmente multiplices.L M, Iy ego como fo ha la
T.ala.L.afsi Ia,K,ala, M,y al traftrocado,por la,16, del.g co
mu_la,B.a_Ia_,DJalsiIa,C}aIa;E,ypﬂrque las ,T.K, de¢ las,B
D,ionygualmente multiplices,y las partes de las v’guah;é':
te multiplices tienen la mifma razon,por la,15,del, ¢ luego
¢omo {e hala B,ala,D,afsi la,T,ala.K.y como12.B aia D,af
{112,C,ala E luegotibié como 12,T,ala.R.affi IaC_ala E I;{JI'
Ia,11, del quinto.Otro ﬁpurque.L.M.delas.C, E Jﬁm;:uaj.
mente multiplices;,luegﬂ como la.JC,aIa_, E,afl; la‘jL,a labM y |
comola,C,ala.E affi 1a,T,ala,K. 1y €gocomola, T ala K a}ﬁ
la.L,ala,M,y tambié al traftrocado,por la.16.de| Jf.c;mjj"ﬁl'
T.ala, L,taml_nen 1a,K, 2 la,M)Y effa demo trad meuE comeo
Ia,Lala, :T,aﬂ'i 1a,M,a la,N.Pues porque tres quﬁtitjades fon
proporcionales, I, TI,L,y otras aellas yguales en numero. K.
M,N,de dosen dos tomadas en vna mifmi—razﬁ,ylaprb};a;

eion de ellas es perturba_dajltlegn p'oi: ygual,pﬂrlajzl, del,s,
Y fiygual ygual:

T

{i excede la,],a ladal',,tambié excede,K,ala N,
y i menor menor, Y fonﬁ,_ LK, ygnalmente muleiplices delas
| AD;



EVCLIDES. 9§,
A.D.y 1as.L.N.de las.C.Z.fon ygualmente multiplices. Lue-
gocemofehala.A.ala.C.aflila.D.ala.Z.(por la.6. definicis.
del quinto)luego fifueren tres quantidades,y otrasaellasy
guales en numero,tomadas de dos en dos en vna mifina ra -
zon,y la proporcion dellas fuere perturbada,tambien por y
gual eftaran enla mifma razon.Lo qual c6uino demoftrarfe

Theorema.z24 Propoficion.z4.
. . - - G . =
‘Siel primero al [egudo tuuiere la mifmarazo

que el tercero al quarro, pero tuuiere el quin
to al [ﬁ:gundo la mifmarazon queel fexto al
quarto,tambien compucftos primero y quin
to tendran la mifmarazon al fegundo,que el

terceroy elfexto al quarto.

é&Elprimero.A B.alfegundo. C. tenga la mifma razon que
eltercero.D E.al quarto.Z.y tenga tambien el quinto. B L al
fegundo. C.la mifma razon que el fexto v
E T.alquarto.Z. Digo §tambien copue

ftos primero y quinto.A Lal fegundo.C.

tendrd lamifinarazon g el terceroy fex Ty
to.D T,alquarto.Z. porque como fe ha 4
Bl.ala.C.aflies.E T.ala.Z . luego tibié
conuertiendo,como fe hala.C.ala.Bl.af B1L
f1la.Z,ala.E T, Pues porque comola.A el
B.ala.C.aflila,DE.ala.Z.y comoJa.C.a ¥
la,B Laflila.Z.ala.E T.Luego porygual

(porla.zz2.del.s.)feraque como.AB.ala E
BLaflila.DE.ala,E T.y porgue dinidi- ' T

‘daslas quantidades {fon proporcionales + T |

tambien copueftas feri proporcionales I}J_ 5

(pﬂrlﬁ.I‘a’.del,f.) luego comola,AI-a 12 &+ ¢
1B.aflila.DT.ala.TE.y comola.BLala.C. affi tabi¢la, E T,
ala.Z,luego por ygual (por la.2z,del. s.)fera que como. A 1.

.. N 3 ala
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ala.C.alsila. D T.ala.Z.luego fiel primero al fegldo tuuigpq
la mifmarazd gel tercero alguarto, pero tuuiere el quineg
al fegundotamilmarazo qel fexto al quarto, tibien copuae
{tos primero y quinto alfegudo tendra la milma razon que]
terceroy fexto al quarto, le qual conuenia demoftrarfe,

Theorema. 25. Propoficion. 25,

¢Si quatro quantidades fueren proportiony
les,la mayor dellas y [a menor feran mayores

que las que reftan.

é Sed quarro citidades proportionales. A4 B.C D.E.Z.g¢o
‘mola.AB.ala.CD.afsila.E.ala Z.yleala.AB.la v ayor de

llas,y la menor fea.Z.digo § las.dos. A B.Z. {5 mayores

q las

dos.C D.Eﬁ.pongafgjpnr.la.3.del.1;la.A Lysual ala.E,yla.C

T.ygualala.Z. pues porque comofe
hala.A B.ala.CD.afsila.E,ala.Z.y esy
gualla.E.ala.A Lyla.Z.ala. C T. Inego
como-la.AB.ala.C D.afsila,A1.2la.CT
y porque comotodala.A B.atodala.
C D.afstlaparte.A Lalaparte.C T. lue
golarefta.I B,porla.rg.del.s.ala refta.
T Dieracomotoda.A B.atoda.CD.y

- esimayor la.AB.quela.C D. luego ma
yoresla.l B.qla.T D. Yporges ygual . 7

la.Alala,E,y |a.CT.ala,Z,luegola. A I
yla,Z,fon ygualesalas,C T, E,y porg
fra defiguales {e les afiaden yguales, los

todos feran hechos defiguales,porla.4. Al

comun {entencia, lu ego como-la.JB,y

B

14

-t
i L)

1a.T Dyfed defignalesylz, 1B ,feamayor;y ata I B, fe le afiads
la.Alyla,Z,yala,T D.iele anadila.C E.y la E.producirile
1a.A B.yla. Z. mayores qlas dos.C D.y la.E. luego fi quatro
uicadades fuer proporcionales,la mayofdellas yla menor
}cri mayores q lasque reftd. Lo qual cGuenia demoftrar (&

g Fin detquinto libro

Libto
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